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TA Xi 8 ”ÍP" ø #g.—- . IẼ “ vÌ 1 > k¿ : _ 
Â .P đặc-san nầy gồm bài giải các bài linh thỉ khoa-hoe ơ Đảng- 
_ Đương 0ề kỳ hè năm nay, từ ban thành-chúng đến bạn đại-học, 


“Các bài tính tt thuộc bồ các khoa toản-học, cơ-học, lj-học, hóa-học. 


"“". „.= .” “ “ ~ W ì “ F - - Ề Es) ' b¿ ' 
Đối uới các thisiah đã từng thị các bài ñy, thì naụ có thể so cúch 
mình đã giải, rồi sẽ thấu chỗ dị đồng hoäc khuy°t điểm của mình: 


Các thí-sinh chưa thí xem đó sẽ được mội bài giải sữn mà xét thêm. 


lần chưa que ¡ì dụnh từ, những đối uới bài uừa trình-độ mình cùng 
tự nhiên đoàn được. : 

Đối sởi đc-gia khôi chuyên-lăm Đề -hoa-hoc, tập đặt-san có thề 
tàm mạnh tòng tìn rằng tiếng ta, cũng như tống mọi nước, dùng pề 
khoa-hoc được : | 

Nhân nghĩ đến các lễ fựy, tôi đã bàn nới các bạn biên-tập cho ra đặc 


¬ Ỉ , 3= -= # 5 " sa. RF , 
sai này. Các bạn, đều đã tản-thàhh, Dà gLtp SứC. 


“Mong độc-giả cũng đồng Ụ kiển 

Trong đặc-san nầu Tìanh từ phần nhiều theo tập Danh từ khoa học 
của tỏi ;cũng có bạn dùng danh-từ riêng mình dạt Xi đỏc-gia đừng- 
cho đó là mội sự bất hòa. _ : 

Sự đồng lòng của chúng tôi đã tỗ 
là trong đặc-san nà]. 

Độc-giả chắc ai cũng rõ. Thường thường các eáú-nhân, cúc bảo-chỉ 
đã nhiều lần tản-dương. Tuy sự lún-dương ữu làm ouui lòng. Nhưng 
nến không ai tảndương nữa thì chúng tỏi cũng uân lín Tủng 0iẹc 
chúng tôi làm là thich-đảng 0à kiến-hiệu  Giuidg tôi nghĩ rùng: mội 
dân tộc mà chưa có một phần lửn người chuyên-môn khoa-hoc thị đátt 


ra lrong ba năm nay, uà nhữt 


- tóc fíy hèn oề phương-diện nật chất. Nếu chưa có một phần lớn người 


hiền nghĩa chữ khoa-hoe một cách thàmn-thủy thì dàn-lộc fu còn non 
pề phương-diện tỉnh thần. Hèn tật chất, non tỉnh-thần. đân-tộc ät bị 
điệt nong. Dân ta đã che mắt đi đến bờ pực thẳm ấy. Ước mong rằng 
Bủô ` KHOA - HỌC là một đơn thuốc giải mê ! 
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NGHIÊM XUẨN THIỆN 


Ï, — Bài thứ nhất , 
Một tiếng đất hình chữ nhật diện tích lả 35 8 40. Nếu người 
ta Luem môi chiều của nó lần 9 mét, diện tích của nó sẽ là'4690 


mới vuông, Hỏi : bé 


1) Điện tích của nó sẽ là bao nhiêu nếu người ta bớt mỗi 
chiều của ná đi 9 mét, 


-9') Mỗi chiều cổa nó bao' nhiêu mét. 
ị : 111 


Vr t2 VỀ +. BÀI “giải 


Thi dụ AB Œ D là miếng > dệt ầY; chiều đài, nà mét, chiều Tộng n mét, 


điện -1Ích của nó sẽ là - 
a b, vả theo đầu bài ta 
SP thấy (1) a b— 0010, 
mét vuêng, Nếu ta tăng 

- mỗ' ehiều lên 9 mớót, ta sẽ. 
GÓ Đình chữ nhật A BI Út Dĩ 
chiều g ài là a + 9 và chiều 
rộng là b + 9 vậy theo 
đầu bài ta có: (a--9) 
(b - 9) = 4690 mét vuông 
ng. sẻ 
Jl—= „th Đ 


NGHIỆM- XUÂN THIỆN “ | ĐO ÀƑ 
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“1... . ca... Xe LAN IS cai 


Phương trinh Gên lọc với phương trình (1) sẽ cho ta: 
ly 100), “ 
ma S hệt ta bớt mỗi chiều đi 9 mét ta số có hình chữ nhật À Đa Ắ D; 
9, chiều rộng là b—Ð9 vậy diện tích là D= 9) 
=Đ(a-Eb) LðI 
Theo phương trình (1) và (9), D sẽ là 
T Rồi ) IS 3510 — 1099 +- 81 — 3493 mét vuông 
2) Gung vẫn theo phương trình (1) và 3) la sẽ La\i ab là nghiệm 


số cửa phương trinh bậc hai: X? — mẽ g010 = 


hay là 9 X2 — 1090 X+ 0600 — 0 
Vậy: a sẽ là : 75, 8 A† mét 
ss) (Điệp là: 4, 301 mốt - 


` 


Thử tính.—~ Điện tích: ab = 75,81 >< 46, 5 = 5510 mét vuông... 


— Nếu ta tăng a và b mỗi cbiều lên 9 mét, ta sẽ thấy chiều giải mới rày là 


_84,Ñ1 mét, và chiều rộng mới nảy là: 55,30 mét và điện - tích mới 
này là: 54,81 >~< 55.0 — 4690 mét vuông. Trái „ nếu ta rúi môi 


- chiều đi 9 mét, ta số thấy diện-tích là : 66, 81 >»< 37.3 = 2402 mét vuông. 


II.— Bài thứ hai 


Người ta đội một hình tam g'ác có hzi cạnh đôn nh¿:u AP(: Ghiều 
AB giải 3a, BG giải 3a (a là một chiều giải cho sẵn). Đêm 0 là một điệm 


ở giữa BG. Người ta lấy trên cạnh AB điềm D, D Yn: trên cạnh AG điềm E„.- 
hai điểm Ð_ Đvả E này phải. tin đồ cho góc ĐOE bằng: VỚI góc: 5 (tức vê 


đà góc ABÙ ). _ Phá 5:2 lê ý | 
9-) Chứng minh Tăng bai hình lam gi ác DĨĩO và 00 giỗng nh: 8H, 
n) 3 cGÁ minh rắng PO là số trung bình nhân giữa BD và BC. 
TH) Góc TIÖE vẫn bằng góe +, vẽ đường DE song sowg với EŨ và 
chứng mịnh rằng FD = a. Tỉnh thê-úch của cố thê mà hình tam giát ADE: 
sinh ra khi hình đá quay cburg quanh trục ÀO, _ 


S— 


: lý su "`: TW “ " ấ » Ầ “ý ~ . 


p2, _HÀI TOÁN lŸ THỊ CA0-ĐÁNG' TIỀU-HQC 


5 — „ —————— ~ —T————-——————————— ———— 
——————~+ =5. -: =———=———————=——— ¬ _= 


° Bài giải 
— ' | NI „” , bang ru A ` 
1') óc DUB là góc bù của góc DOC TẾ: 
mà DUU lại là tồng số của góc DỤE _ 
vả EUU: Nhưng DÓE bằng AMg góc B  n S 


—__ 
hoặc tệ vậy ây tông số DQD -L E00 0 sẽ BẰNG 
với 0 XE UU. Trong hình tam giác HìT 


ự 
= 


vày hai góc DOB và TIỀN bảng nhau vì 
PHUG là góc bủ của một gÓC; trị giá bằng 


G -_E 0E. Hai hình tam gi: BE, B0OD và 0E 


ÓC 0EÙ là góp] bù của b TÔ SỐ Œ s¬- E00 


: ]—_ mẽ nNmnnrN- ==—.-. Ca 


có hai góc bảng nhau - B= : † Con T0 .A\ 
B0D = 0EG 8 `9 ca €© 


vậy hai hình này giống nhau. 
Z') Vì nhẽ đỏ, ta có thề viết được phương trình này : 
B0: Eũ 
BD — 00 
nhưng O là điềm giữa của DŒ vậy BO = 0C 

vậy hệ thức trên sẽ thành: BO? = EGxBD (4) 

ngha là BO là số trung bình nhu. giữa Eũ và BD, 

Trái lại, nếu trên cạnh AB ta chọn một điềm F* và trên cạnh 
A(' ta la chọn một điềm E nến giữa BO, BD và-E© ta có hệ thức (1) 
góc DÓE sẽ bằng với góc TỦ. Thật vây, ta có thê viết hệ thức (l1) như. 
sau này (vì PO = Q0) 


loäe BOxÖ = EG x BD 


BO”": tú 

Bñ 50010 
như vậy hai hình tam giác BỌQD và EU giống nhau vì hai hình đó có 
một góc bằng nhau:  = Q và hai cạnh liền với góo này tỉ số với nhau. 
theo phương trình (1)°. 

Như thổ góc 0D bằng với góc 0k0 
Và góo IƒNÿ bằng với góc EUU ` 
"Vậy góc DOE ảt phải bằng với góc f9 (hoặc Œ) 
Vậu hệ thức (1) là điều kiện ắi cỏ uà đủ đề cho góc DồP _ 


bằng uới góc y8: 


NGHIÊM-XUÂN THIỆN 
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Nếu ta vẽ một đường thẳng song s0n§ với BG và qua điềm E, đường 
thẳng đó sẽ gập ÀĐ ở điềm E' đối xứng với E đối với đường thẳng 
AO và ta sẽ cố .BE = ŒR vậy hệ thức (1) sẽ có thê việt : 

BO?—=BD.BRB — (2) 

Với hệ thức này ta sẽ thấy rằng hình tròn chạy qua điềm 0, DE 
tiếp súc với BŨ ở điềm O, vậy tâm điễm Ï của nó sẽ ở trên AO, 
và vì đó hình tròn này sẽ chạy qua E. IHinh tròn này chạy qua cả 
điềm D° đối xứng của D đối với đường tháng AO, Vậy đôi điềm D và E 
tương ứng với nhau như sau này : 

Ta vẽ một vòng tròn tầm điềm I ở trên AO vòng trỏn này chạy 
qua O0 và cắt À B:ổ điềm D và E, AÔ ở điền E và D, E và D, 
-EƑ và? tương ứng với nhau theo như đầu bài, nghĩa là nếu ta vạch 
đường thẳng ĐE. hay I'E', góc DÓE. hay góc WÖE' sẽ bằng 8. Nhưng muốn 
cho vòng tròn đó cất cạnh ÄAB và AC Ầ 
vào khoảng tử A đến B hay tử 3 đến Ế, _ 
(chứ không ở khoảng ngoài) tâm điềm của 
hình tròn này phải ở giữa khoảng lr lạ trên 
con đường A0. lị là tàm điềm của vòng 
nói tiếp và l¿ là tâm điềm của vòng đườag 
kính là A0. 

Lúc điềm I ở lí vòng tròn tâm điềm 

và bán kính lí Ô sẽ là vòng tròn nội- 
iếp của hình tam giác AB và sẽ cất 
góc A B ở bai đêm DDL lấn với nhau 
2 điềm Ủụ còn góc AÔ cũng sẻ bị cẳ( ở 
_ Hai điểm Ð E lấn với „ lúc đó Địkị¿ sẽ 
- song song với Bồ và BÚ. số bà›ag với BD¡ Í 
nghĩa là BD¿= a theo như đầu bài rà. bB 


® 


6--0-- 


"`. _ 


Điều chú .— Khi Dị Bị sóng 5005 với Bũ góc DịOì sẽ: bị chia 
ra làm hai góc đều nhau : _ 
—_—— —== _^ 


"3 


=_ 


Vậy ta có thê vẽ Ùì EI bằng cách nảy: ta vẽ đường thẳng OØDị và OEI 


GOU TC" BÀI TOÁN KỲ THỊ GAO ĐẲNG “TIỆU- HỌC 


— ——-——_ễ_ TT xxx x%sxss=s=.=—=.— . ———~+*=z-— ——ă °⁄ S51 ~ _————+ — —— X1=.=—====......DDD _ — ri - 


đề cho. góc DIÒA và FYf)X bằng với gáe Hà như thế ta sẽ có đường như 


Dị Eị sóng song với BÚ. theo như ý muốn sỗa đầu bài, 
Khi DI} lí song song với bŒ ta sẽ thấy. B Di = 6 Ei 
và vì - B0? = BDri>< ErQ 
hay là: a2 = B Di >< TC (BO = a) 
nên khi ñDr= IÔ, hai đoạn nảy số bàng với a. Lối này rất dẫn- 
dị nhưng không cho ta yõ sự tương-Ứng của hai điềm D và E, 


(ố thồ mà hình tam giác A DI EI sinh ra khi quay chung quanh“frục 
ÂO là một hình nón trỏn S0AY. 


Thồ tích của nó là: 


"+#- _ E2 ' .. `. + . 
ĐÁ "I4 < A (ữ là điềm giữa của: Đị lọ 
EU =f 0N XÁG-: 
dễ : : 
Tính GDI: Ta thấy: GDI Si CÁ TH ác 
-0B ':ŠcOỂN b3 }; Tá V2 7) _ 
Vậy GŒÙi = 00-4 
kẽ ÀG_ ADi _9 
Tính AG : Ta thấy: —————“ 
1m a thấy GV RE T0 


Vậy A6 — = A0 


(ñ đây lại là Tê tầm của binh tam giác ABO nhân đấy ta 
lại có một lối nữa đề kẻ đường lDị EỊ). | R5! 
Những AO bằng — VI —öE.= = VWBHa? = 2a V2 


Mộ ND ị 
Như thế _ 
T= `. GD2>< Aũ= SN 
a8 TW gi li 
Vi l8 9 LÊ 


hỏi phụ,— Đây giờ tôi xin các bạn giải hộ câu bồi này mà “HÔI 
biên thêm vào 0 ĐÀI LẦN trên :' kể đường ĐE đồ cho; 


/)0|Đ0M c— Hà XÂ); 


3) DE= lí (ủ là một đoạn giải cho sẵn) 
Biện luận trưởng hợp riêng đ= 2â. 


tT- ¬ + + —m 
-... 


BÀI TOÁN TU- TÀI PHÂN THƯ NHẤT 


PHÓ -BÚC TỔ 


1-) Các anh hãy xem xét sự biến-tbhiên của hàằm-số y= — 3x -} 4x 


-| và biều-diễn cách biến thiên ấy bảng một đường cong (c) (lấy phóng 
_ chửng một phân lim đơn vị"vê) các anh hãy tìm những tiềpluyển ở 
_nhữog điềm chung cho đường cong và trục tọa-độ. 


%-') h là một số T cũng được. Người ta lấy M và N của đường 
h: 
cong mà hoảnh-độ là —- = + h Thi h. Các anh hãy tỉnh độ dốc của 


đường thẳng MN. Ở trên âu cong MN, có thề nào có một điềm ⁄ mà tiếp tuyến 


| song song với đoạn thắng MN không ? Hãy tính tọa độ của điềm Ì„ điềm 


giữa của khúc thăng MN và hãy tìm quÿ-tích của điềm ấy khi h biển-thiên. 


2) Từ đoạn đầu bài nảy trở xuống, người ta lấy h = Š Vậy thi 


_ phươug trình của đường thắng MN là sao? Tử điềm P, hoành độ x, 


của đường cong (Ú), người ta vẽ một dường song song với trục 
tung-độ Öy. Đường song song a9 gận đường MÃN ở điềm Q. Các anh hãy 


- đo độ giải đại số của ạP, mả ta gọi là (1 = QP). Ôác anh hãy xem xót cách 


biến-thiên của Ì khi x bến- “thiên và biều-diễn bằng một đường cong '(C). 


bài giải 
I:) Hằm số y =—- x2? -- 4x là một hảm số sác định, mặc dầu x 
liên thiên cách nào. Muốn biết cánh biếa-thiên của hằm-số ấy thế nào, 
ta dủng đạo-hảm bực nhất của nó là:y`. = — 9a -E 4. Ta biết rằng 
nếu dấu của đạo-h:m mà dương thì bảm-số ấy là hàm-số đồng-biến với x. 
Nếu dấu đạo-hảm 4 mà âm thì hàm-số ấy là bàm-số ngbịch-biến. Ta có 
thề tắm tắt đấu âm-dương của đạo hảm và so biến cách của hàm-số 


vào bảng sau đây : 


x| Xi So 0 3 4 lên tibcec “Đấu —- œ tai là x có thê là một 
VÌ + 0 — số âm to hết sức tưởng lượng. 
Ni o2 4 0i eo Dấu -L œ chỉ là x có thê là một 
số dương nào to hết sức tưởng tượng. 


Uấu Z chỉ là hảm-số đồng biến An x và dấu `, chỉ là hảm- 
số nghịch biến với x. 

Ta cổ thỀ biều diễn cách biếm-thiên của hảm-số y = — 3° +- 4x 
bảng đườnz cong sau này : 


 R©T | - BÀI TOÁN TÙ TÀI PHẦN THỨ NHẤT, 


—— —=— - ——— _— ¬— 


Đường cong -(Ô) - 
sặp tọa-độ ở bai - 
điềm O và À. 

Khi x = ÔÖ thì đạo 
hàm là y` = 4á. Vậy 
thì phương trình của 
đường tiếp tuyển ở 
điềm x =o là y=Íx 
Ở điềm A, đạo hàm 
là y= —á Vậy 
thì phương trình 
của đường tiếp 
tuyển là y= ax-+L b, 
tà. biết a:= -~ 4: 
Muốn tìm b thì ta 
phảt viết là hàm số 
yW=ax + Ò di qua | : 
điêm A mà hoành-độ là x= 4 và tung độ là 0; D = — 4><4-†'b. Vậy thì ' 
b= 16 Phương trình của đường tiếp Nền dã điềm ä lày= —4x+16 


2-) Nếu hoảnh-độ của điềm M là xụ = —- biệp, h và của điềm N là. 


Xu=S—h thì tung độ củi hại điềm ấy là yụ = : 150) tệ: 

4 C+h= —h# + h + TỔ à Ix => (á<<b)1+ (Cễinhì= 
_ H 

—h“—h+ —.Đị › dốc sứ đường AI N là: _ 4 


NHÀ b.D Bi tớ: ". 
— XM—XN 9h 


Đ 
Ta biết rằng nếu hai đường thẳng song song với nhau thì độ dốc 
của chúng phải đều nhau mà trái lại nếu độ dốc của hai đường đêu 
-_ nhau thì hai đường thẳng ấy song song với nÌhau, 
| Ta lại còn biết rằng đạo-hàm của một hảm số ở một điềm nào 
mà hoảnh-độ đã biết bằng độ- dốc của đường tiếp tuyện ở điềm ấy của 


đường cong biều- diễn hàm số ấy: Vậy thì ta có y=— 9x -L4= 1. 
d. Cha, “.Ð 45 
Nghĩa là x = No và tung độ của điềm ấy là y“= —- (—) “4> nã = ä 


Ƒ—Âễ-n 


PHó- -)Úp TỔ 25 


-—~ * Š ———— = —— ———— — — 
=4 5 = - 


Tọa, độ Tà điềm Z ấy là x= a _ / _ =: 
So ạt độ của điềm Ì giữa đun g thẳng MN là: 
LH li ằ 
Xi:== 5 = là : 
can 1ũ 
Si 9, cJYTB TIẾT SỜ SH" Tu 


Khi h biểến- thiện, quŸ- -tíeh của điềm ấy đả một đoạn đường thẳng 
đi từ điềm ƒ trở. xuống. 

5: ¡ Nến h =2 thì xụ Bề 20 N kh _ lồ ôi Xq “ () ys= Ö, 
30 | 
AT tý Và li đường thẳng MN di —~ 
qua điềm 0, vậy thị phương trình của đường thẳng MN là y = x nghĩa \ 
là đường phàn giác thứ nhất của góc XOY. Theo cộng-thức Ghasles 


Độ dốc củà đường thắng MA là z——; 


thì tả 66 ::Q7^1P. + PQ. Vậy thì QP = QJ + 3P hay là | = =— Vw +Yp 
ứ= — x1) + 0X. : 
— ạo hàm của hàm số l1 1 —== 9x+Ä 


tú theo như đoạn trên thì ta có thề Lóm tắt t cách biến thiên của hàm: 
số | vào một bảng sau đây : 
x| SN ^U NIỆ ý 024 6o "Ta biều diễn cách biến thiên của 


PC He: xen n= Le EUEEE hàm số I bằng một: đưòng C0nE tổ: : 
"—Ặẽ... "an "(xem hình vẽ trên). : Ân 
DEN voi `0 S— =œ : „ tái m8 
DANH TỪ hàn 
J 
-Pariaton : Sự biến thiên E2uat0f + phương trình 
#onctian : Hàm số Aue des ordonnées : “Trục tung độ 
Représenter : Biều điền hộ | #fzsure aÌgêbri4we : Bộ giải đại số 


Courbe : Đường cũng 
Unit graph'qu : Đơn vị về 
_ #angente : Tiếp tuyến 
` Aze đes coordonnd¿s : Trục lạa- độ 
A42scisse : Hoành độ 
Pzntz: Độ đốc - 
#Parailai¿ : Song song 
Lieu géométrÌqgue ; QuŸ ch. 


Dêrtée premiòre : Đạo hảm bực nhất, 

igne positƒ : Dấu duơng | 
Ñigne niégatjƒ Đấu âm DỘI ‹ 
Fonetiow eroissan=te: Hảm số đồu g b': ni, | 


À2 t2 set Hảm số nghịch- - 
Hs \ 


Bissectrice d”un angle : Pường phân 
giác làm hai phần đều nhau. 
Trormale de Chúsl43 : L0; thất, Cha ty 


_ | NGUYÊN: XIỀN 


Bài pa 


Người ta xét cải fờ y = 4?_— 4x + m 


đường biều diễn (0) 


2) Vẽ đường tiển xù? với (Ú) ở điềm hoảnh . 2/2: tìm phương 
trình của đường tiếp xúc ấy. 


ở") Gọi là E '@j điềm tọa số là xo — 9 g nhớ 1/2 , gọi là M một 
° điềm mảo đó của () tọa số là x và y; tỉnh MF.- _ 


ọi là HÍ cái chiếu điềm của M và <0 0x; nghiêm rắng khí nào 
cũng có MT = MÍII. 


Bài giải 


31°):S0/ Lủï hạ của cái f@ ấy tính theo Đa - thức 4ac — b2 lá: 
—. 4a 
th nh VẬY : ` 
m4 = l4 
[mà = 414] 
tái đường “$ = x?— 1ý | } 3 t là SH: Gài Š: DEN BE cần, đố 
theo đường x— 3 đỉnh là điềm (x = 2, VẠ—= 
Bảng sau đây cho biết một ít điềm khác của chu parabole 'ấy : 
\3X [C21 An) 1 D232 11:00011 00 Ã như s 
BAN LỆ; LH Ta ý NGBAI T9 ADTP? nến 2,2) 
N ( =—— h/ ——- ƒJ— — : —— )ASo _.— 
; lP JẾ) í Ắ đề tt Nếu 
*) bái dù của cái fờ \:lh ý c- 2 — 


Nếi x.= 5/9 thì trị số của V là | _ 
_ Đường tiếp xús là đường thẳng đi qua điềm (x— 0/2, ý — 1/2) 
Y2 có hệ-số . là Ì, vị œ ¡ phương trình là : 


V SN cm / .ˆ xà gử 
- % b : Ƒ : 
hay là h | \ ——= .\Š —~ h, | 


KY THỊ TÚ-TÀI — PHẦN THỨ NHẤT. 


là: _ 1) Tíah m làm san cho số tối hạ của cát fừờ ấy bảng số 1/4. Vẽ - 


~_———_——~ TS, chang »= sac —- 
. ẻ<~ << “\A. 
P 


mu TT CS vi ra dan tu naazxz°c¿ than xa 


¬ *w— - mm HH * _== ¬ “= “..* B 
4 P1 co .àờg 5 vs“ vi lo A,sếế: ".....n..v... -— đá? G.). 1i. s KG ls. : 
+ + ” Ì £ _— '{ s .. ẵ v = k ° =5 ~ = - 


'— › *# + s ¬ > Ắ o ' 5 ^ 


90 : KỸ THỊ: TÚ - TÀI 
(BE Ea cv... —— —_— —— TT 


PHẦN THỨ HÀI 
Bài Pa 
Neười ta lấy một nhị-diện vuông góc PA A'Ủ, cạnh là ÀÀ' và 
một nửa đường thẳng §U phát xuất tự điềm Š của cái cạnh, nằm 
trong P và lảm thành với §A cái góc nhọn biết rồi á. Một nữa 
đường thẳng SÚ di dịch trong mặt phẳng Q. Gọi là x cái góc 
(cũnz cho là nhọn) mà nó làm thành `với SA, y, c‹i góc với SB, 
1`) Đặt cái hệ thửe tam giác-lượng liên lạc các góc X, Vy, 
2) Tính x vả y; cho biết œ và hiệu gố Y—x= B. Điện luận, 
3) Áp dụng vào số: œ = 3U g' 49206 b= 16 gr 39248, 


sua Bài giải 
1) Trên đưởng SB ta shYB/EE- ZYS 

lấy đoạn SU bảng nguyên bự 

vị rôi chiếu thẳng vào Sa 

thảnh ST, lại chiếu SŠT vào 

3Ú thành SH. Như thế thì 

Ul vuông góc với § và: 
ẨST=ec0sq, S§R=oc0sy A ` 


=c 3Ï CO3 X05 Œ CO3 ÄÀ, 


VẬY: [sexy s5 xen xỊ 
TÌiao công thức đó thì : 
nếu * =Ú,y = đ —— =i/2EL 
0O<x< 100 gt, x< y< 100 ạr. i : 
x = I0U gr, y=x= 100 gr,- 
100 gr < x < 200gr, 100 gt <y <x. 
⁄.S2 200.g', về= 200/6. 6 
Như vậy là cái hiệu số y——x =b, trừ hai cực-hạn đầu vả cuối, 
khi nảo cũng nhỏ thua «, đúng với eái thíeh-đề: trong một tam-điện 
một mặt khi nào cũng nhỏ thua hai mặt kia cộng lại, : 


+6. <7 TH TS tm=mnnmmjnsrcsmmpmmarmsnm mắc — 


NGUYÊN XIÊN 997 


2:00 2 6h 4i hnlÁ (608 ÿ = C08 đ 608 X 
2-) Hai phương trình : "nh 


à 
“đỏ nghiệmsố đề tim là: 


eøs b —- 00S Œ m 
—— ly =—= 


: con quần b JÓ: 


| 


Sệ: 0 VU) P00 tới, 
đúng, nếu thứ lại, với cái công-thức này: - 
NÓ m =.. 
_ _ I+tgy tẽt | 
Điều kiện khả hữu, trù cos œ #® 0 di. dĩ nhiên Đồi, là : 
kiipM = U K2 | | 
__ Nếu su b= 0, b=0 thì x và y đều bãng 100 gt. như ta đã 
thấy ở đoạn Ì, | 
Điều kiện thích nghỉ, đề § À B Ö thực là một tam-diện là: 
hd TM) | | 
Nếu b > Ó thì đúng với cãi giả-thiết x là nhòn của đầu đê, ta 
phải lấy cho x và Y những trị số của (1) nhỏ thưa 100 §r. 
__Ñếu mà b< 0, thì còn phải có /b/ <“œ và nghiệm số là trị - 
số của (1) ở trong khoảng 100 và 300 gr. để 08 | 
“8') Ta chỉ cần tính bằng lô-gờ' gúc mà thôi : 


đt DĐ... dy. |5 việt ft _ \ 


3 sin I2) SE sin 9 
b2/ 2a 


lễ Ñ Có. chế ec- 265: 6 cc Ð SE -VnƠNYSUREEVOAT 
So san b 


—.dg H. 


"Tính cho Sắt, theo một bẫn lô-gờ có nắm số lẻ, ta sẽ tìm thấy % 
lọg 9 = /0,30102` NI ạt _ 
6¬ -b. vế, Vui 


log sin —— = 155530 


Ù 


Íxa 1 VỆ tư h . | X Ho) 19 gr 347 | 
AC tên, „`9 = 104429 _Y= Ó 6730 || 


| ta xz= nu 
-  (0oldg'sinb_ == 059582 - 


1) Jay Q3 x..„ = .1/49084. 


¡: 998 3} BÀI TOÁN TÚ-TÀI — PHỤ CHÚ 


— 


“Phụ chủ.— Uòn có cách khác giải hệ phương - trình _ ị 
::60§ ÿ — C0S đ2. C05 x : 
: ý —x=b: ị 
Phương-trình đầu viết thành I 
d8 COSY |C0SA  cŒ0sX—c0sy. _ —£Œ0sa 
lÚ gU5 X¿ 22 ,4)42 +2. /l0Q8: 818418 Y 1 -L œosa . 
| Dùng cách biến đồi các hiệu-số và l2 lào số ra tích-số, ta được ‹ | 
Yì (y--x):2 — b: 9 nên 
lự ——— ` = S\ ác = 1g? — COlg : 
YÌ x và y đều bé và 20U gơ-ratl, nên (y + xi 2 cũng vậy. 
Cho nên phương trình. này định hẳn góc (y + x): :.2. Nếu b dương, 
_ th Ở<<y— x—b< 900 ST, cho rên về sau dương; ta lim góo 
', 0<0<100 B Sở) 
lợp = tạ? si colg „ Tôi ấy TT = = £ 
Nếu b âm, thì — 900 <b<U; cho nên vế sau âm ; ta tìm 
góc Ứ, 0 <(Œ?< 100 gr | SN G TÀI 
tơ`Ú? = tơ? g¬ 0018. () rồi lấy —= = 200 —Œ 
Với trưởrg-hợp não, ta cũng có thề lu lo gơœ mà tìm _ _ 
Lộ 
với. tk b 
vÚ u48 vÏ 0) 
(org và trừ hai phương-trinh này sẽ thấy l [ 
_ pe Di Với Ki 
Điều kiến thích - nghỉ, x vả y cều ở khoảng O ấr và 200 gp. 
a) Nếu b> o thì chỉ còn điều kiên x> 0, VÌ rằng ÿy = x-_ b. 
cũng lớn hơn Ú; vả x -+ y = 9e <900 E'. YậY xvà y ¿đều bé | 
hơn 200 gr, Điều kiện thích-nghi đã Thác _ J0 010g 


\ 
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PP D 
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— TRE cx®  —=——=——=- 


Lj 


=1" xa: ỏ 
——}Ịnm} B Tp th ni < ng cm cwầ—zx+zx.=esz2 
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940 BÀI TOÁN TÚ-TÀI — PHỤ CHỦ LÍ 
5 đi VỆ ái. 0000 6u cúi tin LOAN S..sáic. “ii S lFa G2 Ấ xì... LƠ, TEUÀN. x — ` § 


.. Tính phụ ` | Tính hẳn - 
log tg 15,22 = 1,38092 
_ chữa cho 63 0ˆ 


TC a SP 
(oy./2.10B V46 + = j0///A0 


_ log cotg —” = U,55U88 - 


5 ¬ 


(hệ lên be _ se: VN P2: 
log tg D2) =7 À0 log tp c == 1,66390 - 
b VỆ dc bớt 1:00880 5-3 97 51 


— = 8,l6215 _ Ặ 
: ng lửc 2 rượu n8 => T8 ' 
log cotg 8,16 = 0,88980 NT] chữa cho 1 TGHẢNI 06-1. 


D=5/ 


chữa chọ 915 19 : 


log ©018 > =— 0,88968 


` dit ng) 6 

c=97j5106 — e© 
DU ST OY IỆ ro. CC 

3 9 
x 19/3485 


=-_ ===-=- ˆ# CS S5 


| y = 35/0797 


Thành-úeä chỉ có ba con số phần lẻ là chắc chẩn. 


[rung - đằng — Phản đâu 
_ | _ (kỳ thu) _ 
Bài nàu ra ở Hà - nói, san lúc có. báo - động - 


bắt thí-sinh lhị lại. Bài nàu \khó. Không thị 
sinh nào làm được. Tỏi giải đề họ œem. lạt 


Bài ra 
Ệ Cho biết một hình sáu góc đều đặn ABGDEF ð trên mặt phẳng P. 
=| Cạnh nó đo được h. Người ta về ba veo-tơ đối đúng BB, DỤ) EE thẳng 
©J góc với mặt P; rồi nối các đường AB°, AF?°; GB°, GD°; EÙ), kÉ”; 
.J thành cổ khối tám mặt gôm có sấu cạnh ấy vả sấu cạnh nữa, là 
| cạnh hai tam-giác AB và bỉ D*F'. : 
_" 1o Ghứng-minh rằng cú mỗi cạnh khối ấy thi có một cạnh khác 
“| song song với nó và chỉ có một thỏi: cứ mỗi canh thì đại- đề só hai cạnh - 
+ | thẳng gớc với nẻ. 1a có thề chọn BE” = h làm clto số cạnh ấy nhiều hơn 
~ | không ? ác mặt bẩy giờ ra sao ? 
": 9ø) _ Tính thề tích của khối ấy với các lượng h và lŸ VẬN 
3o) Sau nảy, ta lấy BB' = RA. Ta cắt khối với một mặt phẳng 
song song với P. Góc và chu-vi tiết-diện ra sao ? Ta gọi AM là x, M là I5 
đỉnh của tiết-diên và ở trên cạnh A B°. Tính diệndích của tiếtdiện › và trong ^ˆ / Ấˆ 
khiM đi tử A đến B), xét nó biển-thiên thể nào ? TLữ rẳng thô-tích của -. 
hình tám mặt có thề tìm bằng « công-thức ba mực » sau này: t U 
| LC # (B+ PB. +4B°) 
D, B' Ð9 là diệntích đáy dưới AGE, đấy trên B*U*E° và tiếtdiện ở 
khoảng chính-trửa bai đáy kia. _ 


Bài làm 
Hình tám mặt có 19 cạnh : 6 cạnh đáy, Ö cạnh bên. 
419] — a) Nay xét hình AÚDF. Vị DH" = E” niên PL 1D 012 2 
Nhưng FÙD = ÂU vì À BŒDEE là bình sáu góc đều đặn. VậythiFD —ÁU... . 
và ACU*F?” là một hình bình-hành. Như vậy thi một cạnh đáy dưới có lỄ 
một cạnh đáy trên song song với nó ; một cạnh bên (như Â F*) có một cạnh 
bên khác (0 D') song song với nó. | vắi 


- 


* 
| 
' 
Lj 
—CỔÖD _. ˆ 
= —=m=>=.—==——~>=.ử“-sasss-.s.=s.sassa——=—i 
5 - _ = ¬— Š hà —_———m———_" p—— = =—_— — am— - - 
KHE NG+CITRSEEZErPerrirrioannnrs | lƑ Ê727.:.1.—7 ~.anNEnnnEtmmfrr=r" e =ter<==e= —=- `... __ — —— _—— ¬— - 
# Lả  - Ỉ í le. =4 — "=4 . " : 
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Gứ mỗi cạnh có một cạnh song song, 

Mà chỉ eó một vì các cạnh khác hoặc gập nó, hoặc gặp cạnh song song 
với nó. Chứng mình cách khác : 
chiếu các cạnh lên mặt P sẽ được E 
sảu cạnh hình ABGDBEF và sáu 
cạnh của hai tam-giáe AGE, FDB, 
(ác cình chiếu thành đó eó L3ề 
ghép đổi song song với nhau, 
1uy đó không đủ cùứag rắn trong 
lkhôag-gian cũng vậy; những nếu 
trong không-gian có ba cạnh song 
song củng nhau thì ở mặt chiếu 
cũng vậy. Vị ở mặt chiếu hông 
có sự, nêa ở không-gian cũng VẬY. 


(nình 1) ` 
D) Góc AGĐ' chiến thành góc vuông AÚÙ, vậy nó cũng vuông : 
hình A GD E” là hình chữ nhật, Vậy một cạnh đáy thẳng góc với hai 
cạnh bền, cạnh này song song và gẠp Hó; và một cạnh bên cũng. 
tháug gác với hai cạnh dáy, cạnh nảy song song và gặp nó. _ 
0 Ngoài ra, cạnh đáy không thề thẳng góc với các cạnh khác, 
vì nến cỏ Lhì ở mặt chiếu đã eẻ ba cạnh chiếu thẳng góc với cạnh đáy ấy. 
Cung vì lẽ tương-tự như vậy miả một cạnh bên không Ihề thăng góc với hơn 
hai cạnh đáy. Uhỉycỏn các cạnh bén thắng góc với nhau. vẻ 
Kn,., Lấy cạnh GB`. Nó có thề thẳng góo với AB? và C°. Muốn vậy phải có - 
| (0A)? = (Á B + (G£)2= 2 (GB*= 9 [\(GB)P + (BE 
| hay là 2ÏlJ2 =9 (R2 + C2) 
qSs.= 8V 
2 


Hãy giờ, các mặt bên đều là hình tam - giáo vuông góc và có - 
hái cình đồn nhau, các mặt ay bảng nhan và đỉnh góc vuông lần 
lượt ở trên ở dưới, Vì góc GB EF và OEA' đồu vuông, nên CB 
thẳng góc với mặt Á E T*, và @HW cũng thẳng góc với cạnh AF", 

lrong trường hợp Œ = R5, mỗi cạnh bên thẳng. góc uới. 

| 


bỗn cạnh bên khác, không song fONG ĐỚI Hỗ. — Nà YDM,LYE s 
Về, vị CB thắng góc với. mặt Á BE, hai mặt AE€ và GED? 


S[tũng thẳng góc với nó. Cũng bởi 
[góc với no. Trong trường hợp này, 


: _ TR/1⁄0~l2A NÓ —- PRẬN BẦU 


Ý=——— *”” 


—————— 


/m 


\ | mặt bên không song song Uới nó. 


NDd - e ĐH #i " , ^ T?' * L. 
'[- Ta không cần xét xem %B` có thang 
Ẩvi nếu Ú' thẳng góc với AE Lhị (BA 
-AF ' thẳng sóc với AB. Như vậy ta lại 


lễ 
nổi 


¬5 


349 


—=_— ¡ Jƒ=———— — _— — —=- "—.—x——— 


lẽ ấy EF, RFA, RE thẳng 


mặt bên thẳng qóc Đới bốn 


góo với A F' được khôy§; 
sẽ thẳng góc với À#' và 
nhằm trường -hợp trên. 


9_¬ Muốn tìm thề tích T của hình tấn: mặt, ta có thề dùng 


HiiöuU li... ¬ 
a) Tạ nhận răn 


| lM 


|: 


g, nếu f4 lấy hình Ì 
rÍ cạnh B%, rồi ta trừ ba bình chóp có đấy 
'., ba hình chóp như (hệ có đấy ö trên, ta sẽ 
Í' -- Chiều cab của các hình đều 6, đấy của lãng trụ, là 


ăng - tụ đấy ABGDEEF và 
ở dưới như A0 Bé và 
được thồ - tích TT. 

3R><RVs.- 


——— — 


= 


k3 Vỹ R2, 0ỏn đáy của sấu hình chúp lạ cũng bảng thế. 


' 3 


bì Cách thứ hai là dùng mặt GB'F'E chỉa 

*| Nhưng vì BF' và E, song song, nên ta 

cũng xem hìah chóp dính A như là một hình 

L cạnh triệ¡-tiêu thành điềm 

Ẩ|'A, và hai cạnh kia BE! = 0E = H5: 

: Œỏn tiết - diện thủng góc thì là tam - giáo 
Ï all, [là điềm trửa EỆB' và j điềm trủa EŒ 
“vi mặt ấy có hai đường AI, 12 thẳng 

,OÍ. với cạnh BE, Trong AIlJ, dây AI = 

ˆ vị nó là chiều cao cỗa AũR; chiều cao, 

'” là khoảng cáoh từ BE đổn P, vậy bàng Ú, 


l 


“. ƯONGG 


ị 
' 
lu 
II 
lí 
N 


MỆ 


Lj 


N.. 


.| lắng-tru cụt có mà 


l Điện -tích 


Tây 


Ả- 
‹3Re 
_ 
Thề-tch của hình tám 


l Ỷ F1 
WWv = s 


của. Á'kJ là 3 8s 


SWU 
mặt là, 


122 33 tz= 6a 6: 
Diên À0 oi (c Rói 


' T—Vsz82e _ _ Ñ 
|. .@ Muốn tim thồ-lích của. 
| dùng AB E côia nó ra bại hình chóp 


hình chóp AWGB'F, 


- — ¬ = _—m- nem ==SE=” TS 1= 7 ——- =— ~„— 
S =xs.== LI-CHUNG?HInEE==L (/NẾ Z“7-Ì 7 ƯEPBWREENNEĐSESE"”” TWNZ “^^ S<SZ _ ——- F.ưz 
l : ` `“ A4 N N/ 2 F .*. \ - 


tủ 
] 1 j _— F 
—ÊÑ — VzRˆt 


1, 
'.Y , 


khối ra bai hình chóp. - 


2Ì 


— 


- đinh 


) 


Ø%?. VZ _ : _ - 
>< SH, = về Hˆ 6 


=i 


vú ta cẻn có thầ. 
đây (am-giác chung một đỉnh A. 


\ 


plÃ 5) HOÁNG XUÂN - HÃN 
X22. CC 2004) 5084540 2W tà láiDjpo Le S/.,E.7An(o Khi, T2... Si... -Ủ 


Hai bình ấy tương-đương nhau, vì đảy là nửa hình bình-bảnh | 
và chiêu cao chung nhau. Ñhư vậy thì T bàng bốn thê-tích hình | 


\V/ z2 V5 ‹ \X/t 2 
chóp P°AÚE. Hình này có đảy bằng VÀ ki, = n cá 
: : _ ( Ẳ 


§ Vi E28: tổ đg 2 0:(20 
"chiến cao œ. Thề-tích nó là V5JHU = 


và 1':— Y2. HQ%G.. 
2. Trong đoạn này BB?= HYVS, (HÀ) 4 


(AB) = H2 + 3> ¿2 
AH =9R 


2) Nếu ta cất hình tám mặt với mặt phẳng Q sọng song với. 


;.  „ „đấy, thì chỉ có sảu mặt bên bị cắt, SẾ Ni 
iu) VÑ giao-tuyến song song với các cạnh K=. | = 2D 
__ đấy. Như vậy tiết-diện là một hình sáu N: _ `. vŸ lui 
cạnh mà góc đều bảng 120 độ. òn X2 vo : 
cạnh thị hai cạuh kê nhau đại-đề không. TƯ Lộ hw/2 
bảng nhau, còn hai cạnh cách nhau một LỆ“ XE Xe: 
cạnh lại bằng' nhau. ¬ ` —mn S] 
b)ạ Hai tam-giáe đồng-dạng BMN, 
PBAC cho ta biết - : à- C 
: (hình 8) 
HN M Ê TOMANE (V0 ii 
TR TC mị hay là ——- = ——— 
À Ö DA H V§ 2H 
SON NG= kê HỆ 
Hai tam-giác ALM, AE'B đồng-dạng cho ta biết 
MẮL A M VI NGA 
TH hi nan... / xa... 
BI A H H Vụ 2” H 
ML= Ti | | 


(hu-vi tiếtdiện bằng ba lần MN + ML bay là 3RV§. Vậy lúc 
tất Q chạy, chu-vi ấy không đồi và nó bảng chu-vi đáy. 

© Muốn tìm diện-tích cũng có nhiều cách. 

1,— Ghiếu tiết - điện xuống P, sẽ được bình sáu góc mnsuvy], 


TRUNG ~ ĐẲNH — PHẦN ĐẦU _ __ 945 


si —(...ốố bể “Ổi 4 


_  ==—— 


“J nội-uếp trong hình sảu góc ABGDFE; cạnh mn song song với ÀAÉ, 
ns với BD vân vần..- Điện - tích | 
nó bảng diện-tích ta tìm. Đường 
Js song song với A và bằng 
A0; ls = RVWS. Ta vạch L8, 
được hai hình thang. Ÿi góe SLM= 
60 độ, nền chiêu cao mm bằng 
L2 Và 3x 
mm = mÌ — = — 
VÀ Ả 
Cũng bởi góc slv = 69 độ, 
nên chiều cao vv. của vlsu bằng 
: Và % (Sư .Ä) 
Tổ gY cm =...c. 
Nẻ Ã THÊ 
Nhân tiên, ta thấy rằng khoảng 
cách hai cạnh đối: nhau của tiết-diện là - (hình 4) 


| mm' + vv = sài (không đó) 


Nay ta tính các diện - tích 2 Cà XE _ 
DU 0 0ì 3Ys x(4R — Y) 
". Noi 16 


(Y0 TẾ VV, 7/898 /(6N 1Ð) R1) 


1. ga 6 

Điện-úch của tiếtdiện là tồng số của hai diện-tích trên. Tính thấy. 

IỆNm: _ —9% + 1Rx+ 4H) _ 

9 — Cách tính thứ hai là kéo đài ba cạnh khôrg liền nhau, 
như ẮLN, §U, YL¿ Ta sẽ được một tam-oiáo đều cạnh và môi cạnh: 
ảo được (xem hình 4) _ 

(GM-+MN)+NH = RV§ + =— CÔ HUẾ, 


: “Điện-úch y bằng diện-tích tam-giáe ấy trừ đi diện-tích ba tam- 
giáo bé ở ba góc: tam-giác bé ây cũng đều cạnh và cạnh đo được x Vã 


Vậy 3 V§- XI Ct lh te tà ii Â, Si 
W . )= ` ( R+x°—Š *) = " _-9x2-+_4Rx + 4R?) 
_ = =— —-- ....._— —— Z 


— —^ vi.” c SI^¿.« - = 
. .~~~_ = + 


P _ mế v _# : > 
———==—_ -.`-ớyớƑ_ KÏÝÍẰ__-“. so dã Gv... ÁU 


¬ TY... mJ—_ Ắ—— -_2—=“Ở Ằ—=m————_ . ẴÉ_ — ~ 


Lj 


Tú-lài "nh toän-pháp 


NGỤY-NHƯ EONTUM 


| Bài Pa 
Theo phép phán=tich định- lượng bằng cách đối cháy, DU dùng 0a352 
môt chất hữu-cơ gồm có Các-bon, Hụ-drô, Dưỡng-khi (Ô-#0) nà 

: ,ạm-khi (A-zôt), người Ía đa đạt được những kẽl-guad sau nàn : 

Lượng An-hụ-drit các-bon-nic CÓ¿ : ().185g 

Lượng nước HaO : J1 0.151g 

Thầ-lích đạm-kiú đo theo điền-kiện lhông thường — 94c¡n? 
| Với lại, sự hạ dung-diềim của một dung-dịch có ö,0g chải gu long AM ÀI 
nì Hước đo theo cách nghiệm lạnh được 1915. 

Đo đó, lập côns-thức của chãi lrên.. | 

| Đi lý 2 00 N=1⁄4 -ˆ H-—I 
Hằng-:ð của nước theo phép nghiệm lạnh ` 1ö 50 


Biết 'rằng troag- 4£g 002 (12 L %< 16) có 19g0, vày tùi rong 


0 é X 
0 485g G0; tất phải GỖ "ế = — ". =.Ú, 05058 


Eũng -vậya trong l8g H; ®: ;Đà ng Hà có im Vậy thì trong - 


0/151 g HạO tất có 


: Di - f_“———-—= b x19 ——— — } k Mự ƒ 


¬—-Ặ-ẶằẶằẶẶằ--n::::..n __—— mm — —' — -.=— _ ¬¬ mm. mm... c—n n kí — 
7 E ruo#: man _-.ẶrẮ- =Ecsananiil! *,|S2 M80 r4 c——~+*z TT czmm———:-*3- 


h ' v 
t#z L1 = H : Í Í 
Ú ï Ý Ả. ' cẽ r \ 
` ¬ \ ` ả s 
Ï]—====ä ==—==" K:! Cid. sa TÊN Mu s tF== : I [ 


-ˆ 


948 BÀI TÍNH HÓA-HỌC THỊ TÚ:TÀI PHÂN TOÁN -HHẤP lÏ 


-Jo theo điều lkiện thông thường, một phân-tử điển EEhi \; lứe l | 

vệ se, 14— 98g choán một thê-tích là 99,4 lít, boặc 32. 4u0cm3. Vậy thì 94cm Ị 

94 > 98 4 | N 

“0n = mm = U,1175g N : Í 

Gòn lại 0g959 —' (0,0505 -E- 001608 _ 0,1175) = 0,06879g túc là | 
lượng của nguyên-tố 0. _ 

Với lại, theo định- lúát củo Raou]4 số ạ dung điềm £ 1 củe một duñ5 tiiohff | 


đựng một chất vải lượng M, mà nồöñg-độ được (, chiếu theo còng-thức 


đối sang một lượng là 


AI S= Tan m TÚ In, hằng-số của chất nước cung: dịch dùng thóo: 
phép nghiệm lạnh. : _ | ị 
Mu thì phân- tử tiên của chất trên lä 

1 — V2), <= == Đ, Ũ 1 à- # ~ 
M =. K Niệm, 1850 — 100 — 115 JẢNG). Í 
Nếu chúng ta viết công thức của chất § äy là É,HyN;O0 thị lượng các ' 
“chất Ú, H, N và O là 19x, ÿy, láz và 16t mà phản-tử lượng là 
12x-+-y-+ 14z + 16t #58. 

- Theo định-luật của Proust, phân-lượng ã ay không thay đồi vậy thì chúng 

ta có thề viết : | : | 
TL ,S1 08 (162E./00 7 3, ý LẺ; 01L c0 
9,0505 —ˆ 0,0168 — 0,1175 9£ 10,200 


DA _ T ý la ! 
— 2 v_ 0,966 #2 1 


\ l 
l6 > 54 W.. 
k0 — nhà G023 S224, LỆ R7 3ˆ 44 i 


—— 
_—— 


cợt 
= 
=] 
k LÍ 


__Do đỏ chúng , ta có thề SUY ra ''ˆ x 


Í 
l] 


1175 >~ 58 \ | | 

_ # mm ———-——_— l.97 # 3 | 

| 14 < 9590 ^* ` 
1 072 >< 08 “= ỉ Ỉ 

Ủ 2 .—= = 007, is 

2020 > 16 - 


s 


“Vả công-thứce của chất kiếm lả [0H.N0. | 


r9 VÀ, 2V (2n be) vui vực co ÊL li nh CAN k C12005 
SG (T16Nn ra, chúng. fa có thề viết Ö,—= ch NH,. Urê 


hoặp - 0 = Œ= + — NH, ĐC Lòng 4 a-mô-niom. ˆ 


BÀI CƠ-HỌC KY THI 
TOAN-HỌC ĐẠI-CƯƠNG 


Tháng 6 - 1944 tạt Hanoi 


TẠ QUANG BỬU 
và NGUYÊN DƯƠNG BỒN 


† ẳ 


Bài ma 


Một chất-điềm với khối m phải chạy khôrg cọ xát trên rarábol 
¿ 
W =— 3n Trục đối-xứng của parabol đứng thẳng và bề lòm quay về trên. 
Cho độ gia tốc g của trọng lực (g >0) 
41s) Không tốc-độ ban đầu, thả chất điềm trên parabol ở điềm mà 
hoảnh độ là œ. Theo hoảnh độ x của M tìm biều tÌ ức của tốc dò của M. 
Do đó suyra những tính cách sơ lược của sự chuyền động. hi phản lực 


ở Ó. Giả thiết có thê bỏ rơi những lụy thừa bậc 'cao của vi ,; hãy tính 
-_ e@hu kỳ của sự chuyên động. | 
23) Bây giờ quay parabol chung quanh trục Ôy với tốc độ góo 


=.V+ . Ghứng minh ráng, đối với parabol thị hợp lực của tất cả cáo 


sửc đặt trên điềm M sẽ thẳng góc với parabol. Do đó suy ra sử chuyền 
động tỉ-đối của M trên hình ấy. 


9,12) BÀI CƠ-HQG NŸ THỊ TOÁN 0 BAI-SƯỚG 


| -IHi80 kiện ban đầu: 


Xó =iđ, vò. vU) 

aq) Biều thức của tốc- 
độ theo hoành-đô œ& của 
_Ä[. Vi chắp nổi không cọ 
xát fa có thề dùng định- 
lý hoat năng, mà không 
kề sức chắp nối vì sức 
äÿ Vô công : 


Ị “.. ".. va | 
— biên thiên của hoạt- 
Œ 
„akel] 

1 , 
năng =— am VW—b0 = 


Gông của eá2 sức (chi kề 


trọng hấp) = mg (yo 


b) Lo (1) suy ra các tính cách sơ- 


§ 
ket 


Vậy địah lý lioạt-năng 


.Rồ—=#—=——- 


Bài giải 


(hình †1) 


trợc của sự chuuền động. 
_YÌ những lề đã kề trong K.H. số 94 
trang 162. ta sẽ dùng hình vẽ (xem 
bình 2) tả sự biến thiên của v2 theo 
X. Vị v2 là dương số nên M sẽ chạy 
tiña hai điềm Mo (hoành độ a) và _ 
Mi (hoành độ — a). 

Bát đầu chất điềm ở (Mo) không 
tốc độ (vạ = o) hưởng theo gia tốc 
(Hiếp tuyển Y4, nghĩa là theo phần 
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—————-— 


Í hợp thành tiếp tuyến của sức. Rồi chạy tử Mo xuống Ó (chay chóng 


ìó | lại sự chấp nối và lực -trường (dọc thao cung Mo MI) đều không 
biến đôi với thỏi gian, nôn sự chuyêz-động sò tuần hoàn. 
©) Phần lực ở O0. 
Đùng phương trình chân tướng thứ hai. 
si) Yi lẽ đổi xứng, phẩn lựs sẽ nằm trên mặt phẳng xOy. Ÿì chắp 
L | nổi không cọ xát, phản lực sẽ năm theo ÖV. Nếu H là độ dài địu- 
| số của phan lựo thì : shảng : 
Y2 : VN VU _—~ _ñ_ .ã 
(2) TH ¬ —= —- HỆ Rới Đ, lR ¬ ẽ ' Ñ. * „ Nủ l 
P = bán kinh chinh khúc ở Ö của parabol.. 
Vậy ta chỉ cầm tính bán kính chính khùas P. ~ : : 
M dồn tôi O thì pháp ảnh (Kđ và trị số là p, thông số đại 
lượng của parabol) sẽ dđầa tới . Vậy Ø =p và do (2) EM: 
_ ID TT TM | 
là'5 5X 52002462000100/00 52) 2 pH. 
dị Chu kụ của sự chuuền động. | 
Bát đầu ta chẳng giả thiết gì cả. Trở. về phươagø- trình hoạt nắng (1). 
Í N LỂ (a° — x®) | 
X _ p 
lu Dùng cáo công-thứo đã biết: (20003 
T _ d5, dx2 | dy 7x2 Mối, 
w v2 = oi)  VệMG li. oi HH 2E + .Áp) W — at, 3 SE * đà 
1 dĩ dt 2p Hà 
ta sẽ được: xã | | 
lý VỀ = p Vši X dx? 
)J ị 
3= nẮẪỶÍ...-..-ằ-..ằẶ-.———— 5 T= 
: xướn — ' “3ú \ Ï 


đần vì v? tăng khi x là tử œ đến O) lại chạy từ Ö lần MI (chay 


chậm dồn vĩ v2 giảm khi x lủi từ O đến — 9). Ù O, lvÌ cựo-đại với 


trị số dd WJZ 

:ˆ Vi | 
É..Ư MỊ, tốc độ triệt tiêu, nân chất điềm số hưởug theo phần 
hợp thành tiếp tuyển của sức mà quay: Rồi từ Mu đồn Ô0 (mau 


dần), lại lên từ O đến Mo (chậm dần), Ở O, Iv[ lại cực-đại với tỳ 
“gố Œ V= như trước. : _ 
li ụ 


Trở về Mo, tốc độ triệt tiêu, các điều kiện ban đần trổ lại. Vả 


!I_ k 


sê}” „1 DƠ“ Họ0 KỶ TIH TOÁN HỢG ĐẠI-CƯƠNG 


—--  —— ——-—==.... - ~ —_ =—=ễ `. 


và thay trOE (1) thì ta sẽ được phương -trìah vi phân của hảm- - 


số x theo t _ 
ẩn. sin2 x? 
dt? =- SIẾP 2NER2 dx? 
DE a? —— x? 


Yì lẽ đối xứng nên chu- s Số là 2T, T là thờigian đi tử Mị 
đến Me. Trong thời gian SẢ sợ * để 25 0 và 


(3) T~ W: _á Ta °: VU, ' 


Bảy giờ ta giá thiết rảng la có thề hồ rơi các lụy thửa bậo 

cao của ——, nga là a rất bé đối với D; hay nữa là điềm \ bạ 
p 

đầu sẽ đặt rất gần 0O. Vị (3< x<X 3ä hến ta cũng có thề bỏ 


X m . .F 
Tứ Các lụy thừa bậc cao của —. Khi aV 


Đặt x — asin co l ° << + s) la sẽ được 


bà a 
vậy chu-kỷ là :- XS 
4) s: 


` ————- 


Chủ ý.— Giả thiết: « có thề bỏ rơi các lụy thửa bậc cao của =ù, 
“tương đương với giả thiết : ‹ ở gần điềm O có thề thay garöbdl 
bằng vòng khúc mất ở điềm ấy» (Ủ đầy vòng khúc mất lại là vỏng 
thái tiếp vì chung với barabol có bốn điềm trủng nhau ở Œ.) 


ŸÏ lễ ấy nên chu kỷ ta tìm đượa là chu kỷ của một quả lắc đơn 
mà chiều dài là p, bán "kính chính khúc của parabol ở O, 
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_—= 
—. - ————- ———= 
———————— 


hl JI.—- Hình parabol quay chung quanh Oy với tốc độ góc w = 
W+ (v không đồi). 
Š q) Đổi uới parabol, họp lực của lất cả các sức đặt trên M 
thằng góc uới parabol. Chuyền - động của điem M đối với: parabol 
-1llaà một chuyền - động tỉ-đổi. Ta sẽ buộc một hình tam - diện 0xyz 
(vào parabol. Hình Oxyz sẽ chuyên - động đổi với O,x,y,2,. Nên muốn 
xét một sự chuyền động đối với ÖXYZ thì trong những phương trình 
lcơ bọc ta phải kẻ các sức t-đối thuộs về hình tam -diện Oxyz ấy. 
Muốn được cái sức tÍ- : 
đối ấy ta phải thêm vào, ' ' j 1 | 
các sức nguyên-bản (n'. : 
\ 
1 


(tác sức thuộe về 0,X,y,z) 
° [hai sức sau này :, 
SỨC l-tlâm Fe = —- 
| —>.— _ 
Im Ye: Ye là gia-tốe kéo 
| theo. 
_ À2 SẤT 7 
Sức Coriolis Fe —= — 
cv nn 
M Yc. 'Yc là giatốc o- 
| riö0HS. *ð'c — 3w /\¿ Ÿr. 
To 
W-=— sự quay tứe thi 
¡ của 0xyz đối với Ö,X(Y,2, *.ú 


—_— \ 
—_Ýr = tốc độ tỉ đối của “ 
M. ØðT 

Nay ta sẽ lần lượt xét các sửc ấy. Chú ý rằng sau đây hình 
Oixyy.Z¿ đứng Ím đối với quả đất: 


SfCŒ Corfiolla Fe — — Ø9m w “  Vr, thắng góc với parahol vì 


ÔYr nám theo tiếp tuyến ở M của parabol (trong bải này, w nắm 

` __ 1 ` 
theo Ủy và EFc thẳng góc với y0); 
MÈZ k 9 : T “ 2 %3). ˆjng #72805 - x .P ] = =m=— 


_ 


2 Sức nguyên-bẳn: sức chấp nối không cọ 


954 BẦI Œữ-HộC KỲ THỊ TOÁN HỌC ĐẠI GƯƠNG 


t TỊ ——— —— “”—— =- - 


xát thủng góe với. 


parabol, và sức trọng hấp mg, đứng thẳng và quay về dưới; 


Sức lụ-lâm. Gạch đường MII thẳng géc với Uy, Vì 
oœủa ÔÖxyz chóng đồu nẻn sức ly tầm MFc 


với mw2lIM =m -'- IM, 


Yậy ta chỉ cần chứng minh rằng rọng-lực _v 
đó một họp-lực thẳng góe với parabol. 


_> =. 
thẳng góa NMNH và QFeM (feQ = MP: 
Iì 


HN _ FoeQ Wy 


sở nằm tiếp theo IIM ` 


ä sức ly-tâm sẽ Ì 
Aom hai hình tam - giác. 


E010 A00 Tà 
HM Ms m=MN mụn. Ý# MAN=p. 


Nhớ ràng pháp ảnh của parabol 
là p thiM Ñ sẽ là pháp tuyến 
của parabol ở M. 

b) Trong trường hợp nảy, 
phương trìuh chân tướng thứ 
nhất cho ta biết rằng tốc- độ 
t-đổi của M sẽ kđ (@kđ có thề 
lá số không). Vậy M sẽ nằm 


¡m trên parabol hoặs chạy với 


một tốcđộ không đồi. 

Chủ Ú.—- Xem đó ta thấy 
rảng nếu ta quay parabol chung 
quanh Ủy với một tốe-độ thích 
nghủ, thì sứ ly-tầm sẽ làm mất 
ảnh hưởng của trọng lực dọc 
thoo hình parabol, 


ử 


—ỷŸ—ƒ—Ÿ—.-`<TF..T.ỶŸTnr==-==m—— +. - CO -- Sm“TC TNG====——===>s=rss=msrrsriraraazssaaan " 


(hình Ý) 
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Trapail (dtune ÏØrce) : 
Gomposant suipant la tangenle : 
Equatlon infrinsègte : 

Cercle osculateur : 

 ercle sHrosculaleur : 

Gercle de courbure : 

lauqon de eourbure : 

kđ (cle): 


(ủng ~ 

Phần hợp-thành tiếp-tuyến 
Phương trình chân Lltỡng 
Vòng mẬ( tiến 

Vòng thái tiếp 

Vàng khúc suất 

“Bán kính chính khúc 
không đồi. . 


——— —--+~... 


SỰ QUAY. 


MN tiếp theo MQ,) ta có: ˆ 


Bài tính số kỳ thi 
toắn - học đợi- cươngS~ 
(tháng 6-1944 tại Hano)) ¡ 


K xy No: Bài ma 

Giải phươag-trình xvxe' = | ca 
_ 1) Eắt đầu chứng -minh rằng phương -trình ẩy chỉ có một 
` Í nghiệm -số thựe-sõ. Tìm các trị-số gần đúng của nghiệm ấy, sai 


cÏÍ khỏag quá 1/10. 


3-) Tuâu khoảag ấy lại bằng phương-pháp SH tỉ-lệ Lagrange. 
Í¡ dùng đồng thời với phương-pháp Newton. Làm như thế nhiều lần. 


Bài giải 


ad} Phương-trùnh â chỉ có một nghiệm. số tiếc sã 

Í Ta hãy viết. NPHODB: -trình : 

ƒ. dh xex= 1 

Ễ như sau nảy: 

Ñ.. (9 | | eX=— = ' _ 
Giải bảng bình vẽ. Hhỏng hình q) vẽ bình y =Z €* và Y= xộ 
_ta thấy ngay rằng bai hình ấy chỉ có một giào điềm P. | 

| Nghiệm-số (hoảnh độ củ; giao-điềm P) hơn 0,5 vả: gần 0, ö. 


ä " ca :¬m= —-—. 
.—=—=—=—— - —————*-—=-~+ 
¬=.-.-.-=..xmn 


: : - —————--- 
: : BIENGGRRAUANGECSO BE G00 25170077728 IBIEESi hố ÊY7 | 4 dt in ggmrina<eÐ— JƒRz —c Bia r .-e+ˆ 
r Lộ š - 


956 BÀI TÍNH SỐ KỲ LHI 10ÁN-HỌC BẠI-CƯƠNG 
—— {ốc .ố.... co... ch ví | 


0} Tìm các trị-sô không sai guá 1|1U của nghiệm-sô ñ ` 
Phướng-trình (1) là một phương-trình siêu việt và bằng-số, Giả + 
phương-trình ấy phải dùng bảng số. Sự chính xác của các phép tính sö ˆ 
tủy theo sự chính-xác của các phép tính sẽ tủy theo sự chính-xác của bằng 
số ta dủng. - | 


ho 
I 
1 
Ị 

MÃ. 


.« | ì 
} z : 
Ỷ 
VÉ. SE 24 SE. <ý đa _SỂ Lắc 
: 0 "È XI. = ns..- 
J= 


f4 4 
Đưửng mội bảng sô của hàm sô ©*. Trong quyền E, Gau: 
caleuls mumériques et graphiques (eolleetion Armand Colin) có một bảng số.. 
của hàm-số e*, thâu lại hai trương, x tăng tử 0 đến 10, mỗi bậc là 1/10... 
Xx=UD0' s' - 1,82991 ã = ) = 10 SN Si 1,6066. 
: X 0,6 Ũ Âm) _ 
30 hai tung-độ ấy ta thấy ngaăy rằng 0,6 lớn hơn nghiệm - số 
kb (không biếU _ 
3)... [B5 <x < 06]. (6 — 16487). 
Dùng một bằng lôgarfít 5 phấn sô. Sau hảy giả - thiết sẽ, 


s..- 


Í 
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Í dùng bằng ấy. Nhân tiện tíithời lôi xin giới-thiệu bảng hỏa- lăn của 
M, Wijdenes. bên Pháp II. Œommissaire xuất bản tại Masson. 
§. ..‹4 hãy thay phương-trình (1) tả phương-trinh : . 
xj..” L; (xe3) = O0 L = lôgarHl Nôpơ 
di 8 1t -* (1 


0 ST -[xe—LxI 


HN | | 
› Muốn. thử- một -trịsố của x, ta phải tính vế dưới của (5) Vậy 
lứ Sẽ dùng PHÉP thế. 
= 0ˆ logx = 177815 = —- 0.9915 
F900) Hụ — Ẳ- J06Kn= —— 900959 >< 0,321N5 4x. 0,51 (085) : 
ca x 0.51. TL | đtb 
dj{ ˆ Tũng độ ấy nhỏ hơn 05. Vậy: |05< à< 06 


=.-“=it+re=——= :—.— :-——zzS —— -:— —=—===®— ˆ * ” 


m—————————~ 
k~: cu ¬ : ¬————— _=—... |: -kiK3 ST LÔ ki... 2S. ===ẽse.-a mm = TH G SN. min se 
_¬ l £ _ : 


: s > lIỆ - i : š ` T Ỉ 
“ L Ha ” M1 “ệN RỤ = Lê» 1 ` can - ï ;P r2 h — / Ỉ 1 Ỉ 


| 
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=e— --— - ————mm—ẻsai-.. ———+x +: - —====. 


” 


_ đính chính xác đới (hình 2) 
Ta sẽ dùng phép thế đồng-thời với phép khu-ốec như sau này - 
Ban đầu thử x,gần nghiệm số Kb (05 << xị <0, Ú) và tính àU = SN F 


Các trỊ -SỐ X¿ VÀ x; sẽ gồm nghiệm - số Wb. Ta thế gió số Ê giữa. 
X¡ Yà X;. Hai gỗ ẽ —L Ÿ sẽ gồm nghiệm -sổ Kb. 


Hồi liếp-tụa lại như VN 

Nên lừa số ĐT 2i à -gìn xị hơn xạ Ở điềm (bình 3) mả ` 
hoành - độ x = — độ dốc liếf tuyền của/hÌ0h,ÿ = — Lx)}#£- 9. 49 
TIÊN, Gần P, độ đốc ấ» sẽ gần — 9, Vì vậy nên lựa số trung - bình 


1 


Ị 


` tñ 


T2 cỉÝỶ_——-E==E 2S. ==— 


trung bình £ - | 


_ | T 74030 | ôỞÔ 
0,55 : SA vả Bá 0,597 (8 ] l|0,55 -}- „10,051 /#0,551l) - 
den. để Dã tê DỊ s+ táo Kí: C9 nrung Q25/00: A27: IS êm: co roav. 
1 na? | _ 0= | 
Ú 00/7 | ~~( 94649 0.074 (o) U,5671 
mu Pro TU NG BDÄ, 514V 2%. TT Ta. 
=./Ỷ ] Zủà )nD . .¬ 4 
)07 : 0,56799 
t0 2 4  Mup 0/887 03674 


là 1,75309 


„DĐ ˆ31 
Hi 24081. | | - 


Thành tích: - | 056714 < x< 0567 | 


Với các bảng 5 phân-số ta không thề tính chính-xắc hơn nữa. 


+} Dòng tiêp-Lục pháp phâm li-lệ đồng thời uới nhép Neuluw 
Phương pháp dùng ở trên rất giản Nay ta thử dùng phương- 
paáp Đất buộc trong bài ra. Ta sẽ thay phương trình (1) bằng tạ 


) 


.x D¬) 
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¬ ; F $ 


lệ = 0,43 :20 
logv ( >> ©) 
Ð 0d) bi M 
(bề lồm của hình \= My -} logy quay về 


- phía 
Ta su theo hìah vẽ sau nảy mà lý luận. (hinh 4) - 
Bài đầu từ: khoang. x, — 05, x; —= Ú,6, 
“Phương pháp Lagranee sẽ cho ta một trị số hơi thừa, 
Phương-pbháp Newton, dùng ở A sẽ cho ta một tri-số hơi thiến. 


Tuy vậy không rên nhất định im một trị-số chảe chẩn thừa, 
và một trịisố chắc-chẳn thiểu vì tính như thế lôi- thôi lắm. 


LÌ 


“Ta sẽ tíah dư 3 phẩn-số, vi phép này giảm-dị hơn (như khoảng 
sai vào bậc 1/10 thì lấy thêm hai. phân số nữa, cho đến phẩn-số 
“thứ ð.. Khaảng sai vào bậc 1/1000 thì lấy cho đến phần số thứ 5 v.v.). 


Đặt Š, và ¿› là hai trị -sỐ gần đúng của hoành-độ. TÔ và À1; 


Ễ 


Ì 


1 “... ¬ 
\ = 
—_N— ã — 
" mm m=r====mmm=m.. SH... 
.. 


Ñ 


1 


Ta Hãy thể : « 
sử vai Xu số tròn của £, vả lớn lơn $, 
xa, SỐ, tròn của £€as và nhỏ hơn $3. 
Những dấu âm: T của Y Sẽ cho ta biết vị -trí của XÌ 
s- đối. với nghiệm số K b. 
Rồi với x„ Xa: ta tiếp - tục tính lại như trên. 


—-.s- 


- 


hHỸ 


—. _—— 
= cƒ XỶ=——= 


= : “=——= r 
". —nEnreeeeeiseiemmeeee-e ¬ Ê ? INEHSINTCWETEELIC”T TÍN An BS n 


KBnn NI ~p GEN E c1. h _— 310 =- 


L1 : - ~ _ Ẳ £ 
“00 HÃI TÍNH SỐ RỲ THỊ T0O\N:-HÙU ĐẠT-CItƯNG 


¿ â 


U94537 1 0,466 


(0.917 


=— SẼ Na L 
| : 0.064 | n | TÊN 00355 —10,00105 
mmmmmm======——==... =1] `... +. 1, Ñ | | 


-=~ m———— 
- 


=.—————_Ầ_. 


() 00:70 J 


().8t5 


1,303 


Với các bảng ð phàn-số ta không thề tính thêm một lần nữa. - 1ˆ 

Thành tíah cũng như trước, nhưng nếu muốn biết chác - chắn 
rằng nghiệm-số sẽ nàm giữa hai số 0,56714 và 056715 tạ phải thế 
hai số ấy và xem đấu ảm-dương của y. 


DANH TỪ KRBOA ~ HỌC 


Prẻcision : Chinh ráo Äleliode da §nbstitution : Pháp thế ` "= 
_ Heraton en spirale: Phép khu ốc Tables numẻr ques; 


Bảng số 


__ Bài tính kỳ thì Vật- 
“lý -học đại-cwương 


N.N.KR.¿ 


Bài ra 


Muốn chia-độ cho đúng mẫu mới điện-kế xung-kích Ð mà số điện 


trở là 200 ohms, người ta dùng sự biến-thiên của thông lượng trong một: 
cuộn giày thứ nhỏ B gồm có 500 vòng dây quân trên một hình-trụ được 
+9 em bán-kính. Điện trở của cuộn dây là 100 ohms. 


Từ-trướng cần điện sinh ra do một cäp vỏng tròn 51 và 5¿, bằng nhan, 


_ dường bán kinh đều R, đặt năm củng trục và theo hai mặt phẳng song 
' song cách nhau 3d. Cuộn dày B đặt ở trung tâm điềm cặp vòng Š1 S›¿ và 
Í theo trục của hệ thống ấy, xong người la gây sự biến thiên từ thông trong 
1 cuộn giây bằng cách dùng một cái ngắt điện đê dứt dòng điện chạy trong 
“ hai vòng tròn, mà cường độ đo bởi một am- pe-kế A (hinh. 1) 


1o) — Trước hết, hãy tính xem khcảng cách 2d giữa hai vũng 


l§n S; phải mấy lần HD HHE, bán-kính R đề cho từ truờng ở trung tảm điềm 
hệ thống được hết sức 82h nữ một truờng đều. Lúc điều kiện ấy đã 


đầy đủ, hỏi biều thức của tử trường ở trung tâm điềm O của hệ- 
thống 8 8;.  ^` 

3ø) — Xin z cánh %d đã chấn theo số trên nảy đề cho từ-trường - 
được đều đặn tột bực, và đường bán kính R của vòng tròn đã định là 


' '90 em, người ta xem trên am-pe-kế A và thấy cường độ của dòng điện 
là 55;2 Amp. Lúc ngất dòng điện, thì nhận rằng Iý- giác đều tiên của điện 


l _ 


kế là 102,5 khoảng chia. Độnhay của điện-kệ xung-kích ấy là bao nhiêu 


ị biêu-thị hằng coulombs theo khoảng chia trên đường thang? 
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3o — Điện kế đã chia độ như trên, n 
hình về đây (hình 9), trong ấy có một 
lấy điện của một cái pin mà sức đ 
thì có thề cho là không (lúc ấy 
điện vào trong điện kế (sầu điện ở @). 


gười fa mắc mạch điện theo như 


lỆn độny là E và số điện trở 


máy tụ-điện Œ, Œ hoặc có thề Ï 


—c.. 3J 


vIÀ 

J_. AI 
1 L 
n Ũ 


Ít 
"ị 


\ W 


L 


cầu điện nằm chổ @) hoặc có thệ phóng ˆ- 


Điện-môi của máy tụ điện không được hoàn toán cách điện, nó có 


một số dẫn suất rất nhỏ, gây 
vỀ kém cách điện, đường 
-R mắe song song với n 
trứng rận. _ 
Người ta đóng mạch đièn theo vị ftrỉ Q đã chứa điện vảo máy tụ điện, 
xong người ta đầy rất nhanh cầu điện sang vị trí 6; ly-giáe được 907 
phàn cha. Biết rằng sức điện động-của bình pin cho điện là E — 1,019 volt, 
tỉnh xem đ ân-dung của máy tụ-điện, _ lệ vận XU 
4o — Người ta lại lấy điện vào máy tụ-điện, và mở mạch điện đề cầu 
điện nằm ở mội vị tr! giữa (@ và 23; người (a chờ 50 phút và hết thời gian 
ủy, người ta đặt cầu diện ở Ð- Ly-giáe lúe ấy đến 98 phân chĩa. 
Tính xem số điện trở cách điện R và hẳng sẽ thòi gian r của máy tu- 
điện bắt sưn nhờ đườngđiện trở B,.. : 
øo —.Ghứng rằng, đối vôi một chất điện-m ôi có một hằng-số điện-mội 
và một điện-trổ suất nhất định, hằng số thời gian của tất cả máy tụ-điện 
dũng chất điện môi ấy là một bàng số không phụ thuộc hình dạng, hoặc 
khoảng cách mấy sườn cốt, hay là điện dung củ: máy tụ-điện. (0o thề luận 
trước về một máy tụ điện mặt phẳng, rồi chứng rằng r không phụ thuệo 
diện tích hoặc khoảng cách bai sườn cốt). 
Viết bìiều-thức của hằng số thòi-gian, hảm-số của hằng-số điện-môi R 
vả của điện-trỏ-suất Ọ. | 
Biết răng hằng số điện-tnôi của chất điện môi dủag treng máy tụ-điện 
tả trên hãy là K — 0, tính xem điện-trồ-suất của chất âY. 


Bài giải — ‹ ¬ 
19) Tử-trường do một vòng trồn 8, táe ra ở' một điềm của trục vòng ˆ 
ấy, và cách vòng ấy một khoảng x lả : _ 
2 TT ¡ R2 
(°+3x9š 


Ñ 


nên trong máy tụ điện một đường hở | 
hớ ấy có thề-xem như là một dây diện-1rở mạnh 1 
tấy Lụ điện, theo như hình về bằrg đường chấm ' 


k4 


vo. 
kái 


NGỤUY NHƯ RONTUM 9365 
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là đường bán kính của vòng và ¡ là cường độ dòng điện chạy trong 


:ul vòng ấy, Nếu bây giò dùng hai vòng xếp song song theo củng một trụo 
sÍ (vòng song song của Helmholtz) thì ở một điềm trên trục và trong khoang 
+ Ï gia hai vòng tử trường sẽ là tổng - số đại-số của hai tử-trường do hai 
lÑ vòng tác ra. 


me 
—— 


MỆ NT 
+ \® — lũuh 4 


Vậy thì chúcg ta có thê khảo sát vê §ự biển-thiên của tử-rường do - 


một vòng sẩn xuất theo sự biến-thiên của khoảng cách x: chúng ta có thô 


ho x một vải trị số vả tỉnh trịsố tương-ửng của từ-trường. Đồ-thị theo 
như hình vế (hình 3). Muốn chúng hơn thì Viết : 


| 21-1 1 9 TT ï 1 

lh= TH... ma ¬—. t0 TH 
M | : (+7 "ca 
rồi đề rằng v=tga, vậy cố thề dùng một 


bẳng kê trịsố các đường lượng giác đề tính 
theo cách sau này: ` 


xử. _- 1 
1 đ=——- ——= C09 1= —— 008 đ. 
+—r——— lga=n ME G052 đ h ñ- 605 
2 
Hinh 3 


Xong rồi, muốn tíah tử- 
trường do hai vòng Ä¡ 5; lắc 
ra, chị việo vẽ hai đồ thị như 
trên và cọng tung độ (hình 4), . 
Trên đồ-thị vẽ ra, đường vẽ 
mét to biều-tbị từ trường tông- cộng. 
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— =1... ——— ———r—n=:-=————_————— — =—_—=—-—-: —————. _— 
xăm si 


Và nếu khoảng cách hai vòng 8, % rút ngắn lại, tử-trường tồng- "cộng 4 
ay dần dần biến đôi, cho đến lúc 94 = H thì có một khoảng đều. Nếu 9d - 
mà ngắn hơn nữa thì khoảng đều ấy cũog biến mất hình (bình 5) _ 


2d=R _ tá ch 
"Vậy điều- kiện đồ oó một tử- drường đều là 9d = h, 
2°) Và lúc ấy thì từ-trường ở trung tâm điềm Ơ là - 


1 : HỆ 15 là z1 
=9h — —-  ƠNG/ 32: 
XP H =,2h thế 2R 5£. 
Trong” PHẾ (hức này H biều to hãng gauss l bằng cm và j bằng đơn 
vị điệntử G.G.8. Muốn biều-thị ¡ bằng am-pe, phải chia với 10: 
Ề ID le TỈ < 55,2 4 
= = Ti G217 120 <- Ưy, Ũ gì ầ 
90><5Ÿ L 90 >< 90 >< 5 HP 
_ Tù-trường Ấy "biến- thiên tử 0 0588 đến 0 Ú, trong cuộn dây B sẽ có 
một sự biến-thiên tử- -thông lử | | 


_ cb = 9000 ~< TƑ <3? ~<U,0388Ñ = 944 maxwells 
đến 6 lạo ra một điện-lượng | 


g= _ = A4, - 


L 
| 
. 


3 * —- r0 GP 3TÍ -¬-, : : Ỉ 
Độ-nha củả điện-kế Xung kích Ề _ | 
$ : | LÍ s kj k „ _ ' 
“ -~ c4 7.8510 1 ' @0ulomhb /. khoang-chia. | tị 
li ) .} - 


8a) ] Nên cuộc Thí-nghiệm làm rất nhanh chón 9, thị Tn: la có 
thề đồ răng, điện - “lượng tụ vào sẽ ' Đệ: ta V- nguyên và_ vận:: 
động điện-kế xung-tÍch : LẦU | N 


NGỰY-NHỮ RKONPUM ¬ 
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0 =ũ0Y=b0 1/019 = 205 >< 7,85,10 1 
303 >< 785.10. 
1,019 

4s) Lúc cầu điện nắm lo-lửng giữa @ vả 6, thì máy tụ-điện 
(' chỉ có thề phóng điện trong đường điệntrở l. Điện-lượng Q ô' trena 
_ "0. ˆŨ 
— + —- =U. 
| d{ | 
Lấy tioh-phân thì ra:  Ó = Ôo 2 tín — 90% S 7,85.10-1! >< §!/*: 
| ".—=. | 
Lúc t — 30 phút = 1800 giây thì Q = 3x4 > 7.85.40!!. Vậy thì 
Tu | _ S ĐÁ: t2 _ -14 ——if 

gR =< 7.85.10-- — 905 >~<:7 09.10 >~¡8 ... 
—1808 98 - 


“=——~ 


Vậy thì 0= {56 >< 108 tP =1,56463 ñE” 


lmáy tụ điện vì thế sẽ giảm dàn theo công-thức ; hH 


e ca — zU8 
1800 để <° na 
— —— loge = log 98 — log ^05 


Ir- 
21108 Pu 9⁄70 si 
r == T80U Ìog 908 — log 98 = 3/0 gIảY. 
5o) Hằngsố thời-gian t liên - lạc bối hệ -thứe è = R, Trong 
trường-họp nảy thì H tức là sẽ điện-trổ của chính clất điện môi. 
'|Vậy nếu chúng tà giả thử Ö là một máy tụ diện mặt- phẳng, diện-tích 
$S và khoảng cách là e thị _ 


Thành-thh : —GR = —- >< 3 - `. " khôrg pbụ-thuộc 
á J(0 4 7N 
khoảng-cách e của hai sườn - cối, hoặc với điện durg của IHảy {Ụ- 
điện, mà chỉ phụ-thuộc bằng-số điện môi K và đến trổ-suật O mnú 
thôi. Nếu bày giờ chúng ta luận đến một máy tụ-điện kiêu khác, 
_ thì đàng nảo điện dung cUng triệ với 5 và tilề ngược với 0, còn 
-R lại t-lệ với e và tỉ-lệ pgược với 5. Thành ra 0 = GR- không 
phu-thưộc cà € lẫn §. Mã Ú cũng không ảnh-hưởng gì đến + vì C 
cũng chỉ hảm-số của § và e mà. thôi. _ 
Và theo những dữ-kiện trên này thì 
lự F/TẤy \VỆ v 4 JC ><< 9470 
@=— ¬ ————— 
R ũ 

T -1i cm Để co TẾ | 
chay là 5180 > 9.40! = 186.10 o-em, 


¬ 


= D180 đon-vị tĩnh-diện. 


= 
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bản dịch những chữ dủng lrong bài. này (theo. Danh - từ Khoa -họgi 


của ông lloàng xuân-Hãn), 


Chia đô | 
Điện-lkẽ xung-kích 
Điện -trổ, điện- cần. 
— Điện - trở suất 
Cuộn dây  . 

Từ trường cím- điện. 
Từ - thông 

Ngất - điên 

Ly - giác 

Hà - nhạy 

Máy tụ - điện 

ro điện - động 

Bồ dẫn suất 

8ưn . 

Điền - môi 

— Hỗng - số điện - môi 
Phụ - thnẫp - 

Biêu - thức 

Sư biến - thiền 

Trị - kổ 

Bầ thị ị 
Đường - lượng tiác 
Tung -độ _ 

Hiên - lượng 

Công - thúc 

Hằng - số 

— Hằng - số thời - gian 

Điện - dang ` 
TỈ - lệ 
— TỈ - lê ngược 
Dửa- kiện . 

Hộ- thông 
— Hà -thức 

Hơn - vị 
— Đơn - vị điên - tĩah 
— Đơn - vị điên - lừ 

“Lãy tích - phân 


Ã 
: 
_ 


4 Ị v 


(raduer - #89)... 

tlaÌnanowelre  balistigue 

Tt£&Is†qfte : 

— tin - (4 
BEahine _ Ñ: 
Champ mụgnéHique induelzur LỄ 
Jhlum hagn€lique - “+ zŠ 
Ƒnterrupteuu 
7)longution Ỹ 
lề 6m9L ĐH - _ 1 t 
Cohtlensdufeu - W 
#orce Éleclremolrie 

Candwetibilite - Ñ. Ï 
Shunt | 

Ti ểlectrignte | 

— Constante di¿Ìlectrigue 
D/pendre 7 ": 
W¿pyession —- | NỔ 
Variation | 
Val£ur 

Courbhe, graphique 

ligne trigonometrige 
()I'rlnnniue ó 
Quantitể đólecieHte. Ỉ 
Ƒ“ormula 3. 
(onstun!e 

— Constante đe †emns tt2‡e 
Capacitẻ óÌectrige 

?!'ranorHinn 

P?ropartioh Ìnterse : Ñ. i3 
Dannée 
&IJklÙme  IA 'yiÊk 
— leÌalian “ | 

[*nitz | “... 

— Ùnit¿  laalros†alique vị 

— niié đleclromagnefique .. 
lnt¿grer | 
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Bài tính thị bằng 
“Hóa-học Đại-cương 


NGỤY NHƯ HOHiLC:: 


: Bài ra 
19) Áp-dụng cáo đieh-luật vẻ cần bằng hóa- ọo mà luận vẻ phản- 
lửng phản ly của Oec-xyt bạc: 

ì 2 Àg:0 © 4g + 02 

Biết rằrg ở 09o thì áp-lực phànly là 20/5 2tmôt-p>e và đến 479 
Jthì áp lực lên 207 atm. và thửa nhận rằ»g trong khoảng độ nóng ầY; 
J nhiệt lượng phẩn-ứng vẫn không tha; đồi, tính ra sinh nhiệt của Ag:Ð. 
_—: 9o) Sự khảo-sát nghiệm ra rủng công thúc sau này dúng theo. 
linh nghiệm : - : | § _ _ 
Ẹ h 2859 kiện 
2: lổg p = —: cm + 0200 
trong ấy p là áp lực của pbẩn ứng phân ly, và T là nhiệt độ tuyết đối. 
Đo công thức ấy tính ra Sinh nhííi của AgasO và so kết quả tìm được 
lvới thành tích trên kia. Và hỏi rằng đến nhiệt độ nào thì áp lực phần 
ly sẽ bằng:áp lực của không khí tự nhiên.. 

Bài giải. 

19) Bịnh luật về tác dụng khối lượng ứng dụng về áp lực của. 

cÁc chất trong phẩn ứng phân ly của AgxÙ sẽ viễi rằng : Niên): 
pØ? = Kp =P | | 
làng : xi “*((¿ Xi ểnG sS" : j  A“Ƒ£ so mu... 
Àeu Q là sinh nhiệt của c-xyi bạc, cúng lhị lại œA thẻ việt? 


d(Pot Kp).....(.. 1C 3Q d(Uog gì 
SI TT tà AI D4NE VI ,1E9 HEADEE:¡ IƯNG: 


hay là _ dđdogp) = 2E die ấi 


X Tin 1ƒ c0} NI, 
LOC _— “a6 
_ ‡ BE EEA- 2s : 
KÀI LỆ, \ : on ý 
Và Sẻ g2 ökc NGV tà lộc nêp, 14/LỢ L0 } VY ` 
H2) 909214). Nụ 1á 
TRƯỜNG LYỂT na +Ú = kog207 


~t ———= 
H 4471-93 | | 
: 910) £/ ¡IÊP” Và + @()7 “ 

U10. .7.2U 0019 Noi g e 


c) 


li 
lÌ 
.. II 20A --.,_ NGỤY-NHU KôÔNTEM XP _ 5% 
_ . t4 D0722 1196 1NS T-2100072G đấu ——=——————— Ả, 
: 
HỆ Nếu dùng lô ga-ri thường thì _ 
ND - ".ẻ.: TH Đc 2x1) Aếh SẠT Ạ: 
l _ _ (\ 9] 730—. >⁄ 3 8) >< log 30 = = 0500 cal, 
LÑ | Sinh-nbiệt ay là mội kê NI nghĩa là phán-ứng phân-ly lÀÃ 
IMI một phản- ứng thu-nhiệt. Vậy thì độ nóng cảng cao, cảng thuận chủ. 
li sự phàn-ly, Ôœsxy tóa ra cảng nhiều, tầng cao áp-lực lên, Đúng như. 
IÌ ` điển ra trên đầu bài. —~ ` § 
'l LỆ 3n) Nếu chúng ta viết rò công-thức ch này thì 
Hị h 
+ lÑ l JOEio_ p — — „640 >< 9. Tin g9 
l 9o với cùng- thửa kính - nghiệm Tô 3 
| ắ _ ] f 7 : 1 
0,434) >‹ 9 né #= 38509 ắ 

Ỉ ầ : h 2890 nẽ mử 
:'IÑ th : lả  *W I Í l -- lá tra nn=- ®z 1 QÌNt — ("y f©al, 

li N tóc TÔ -0 8686 ÈF ” ) 60510 cai _ _ 
lÃI Ô Hai số không sai nhau quả 4Ö cai, sai-số t-đối chỉ đến 
HỊị {4 Ũ _ ‹ lê! | M .ax 
Ì Ị | -Bà00 180ˆ Chúng ta khòng thê yêu-sách hơn nữa, đối với những. 

Ñ: ty: :  - 
lỆH _ công - thức kinh-nghiệm như HHứể, $: 

II co Nếu áp-lực bảng áp-lực của không-khi thỉ p = 1 và 
MỊ AI. về ` 98n9 _ ` 
NI... “5Á 1110 -+- 09285 = 0Ú 

HỆ và 2800 

| + | | (AI 0, 9NB tòoe Ñ 

'Iis hay là-. t c 1895 G 

\IỆP | túng la cũng có thề áp dụng công-thứe trên đồ tính T: _ 
3.0 : _ 10 1 ". : A DUP 4 _ | ;'. "N 
NỊ? 55 MỸ — L0E an 
II Š“ ệ _N Ñ?75 † 2U 5 '.. ÔNG 

NỈ T = 00099 - và T: = 4520 .K, | | 

| Röt qua giống hẳn kết quả trên, chứng một lần nữa rắn công~= - 
Ñ thức kianh-ngbiệm rất sát sự - thực, -. : đê 
| Ì N 

W"z: 
ƑƒH 
PB 
EPS\U.. Gà mộ —semesoereresgtrorennnansngi 


__ BÀI HÌNH-HỌC GIẢLTÍCH 


TA QUANG BỦU 


\ HẠ TP Bài na ` 

Này đường Ô của M vạch thành khi t biển đồi. Tọađộ M là: 
XS xa (1 -+} c01) ÿy = asint Ã—» =9a cos t2 
42 0119) (hứng minh rằng Ú là đường, tương giao của một hình trụ 
( tròn. Xoay [— song song với Ö2 và một hình nón trỏn xoay mà dỉnh 
lla Ø và trục là Oz. Tìm những tính chất đối xứng của Ô› 
9o) Vẻ những hìủh chiếu của 6 trên mặt phẳng xÖz vả yÖz.. 
Ô Đặt tam-diện Oxyz như thườfg và theo phép phối:cảnh vẽ bình Ệ 
| trong không - gian. ˆ- xUẾP 3 
3o) Đo những bình chiểu đã vẽ, suy tìm mặt phẳng mật - tiếp 
_sủa Ö ở những điềm mà G xuyên qua mặt phẩng x02. Nồi tính lại 
“những thành-ích hình -học ấy. _ 
_ 4o) Tính điện-tích mật phẳng nằm trong hình chiến của É. trên yz. 
5ø) Nay thiếtvi rắn + là thời-gian, chủng-minb rảng cái giả của 
veetơ gia-lốc của M gặp mội đường thẳng cổ-định song song với ⁄. 
—_ 0s) Hình trụ Ƒ” và "hình món K là giổi-hạn của một lập- thề, 
Hay tính thồ-úeh và diện-tích các mật giới-hạn của lập-thề ẩy. - 
Bài làm h 
-_ Nầy hình (Ó) đến EU Vui 
ñ  M[t=adũ-+ @oSE) Z' 


(3) 4 V.= asInE 
(@M- ` » = 9a có t2 


"Muốn đi kháp đường nảy cho ! biến 
đôi trong một khoảng rộng #7X . 

1s) (C) là đường tương-giao của 
mót hình írạ 0à một hình nón tròn 
HP TA SgVU chen ủy LỆ SN 

- Hình trụ F°.— 6iả thiết hình tam- 
điện tọa-độ thắng góe. Khử + giữa (1) 
xà (2) ta được phươngtrình của hình 
trụ chiến (Ú) xuống mặt xÓy. 

đc (P)1ø- sốt meới 


' = 
="——' ` S35 san Xa VỆ có 4 Ai 2 mg ad ma xunï t +. RE”. ¿- cÝ,LUMHEEEGEWE— =7“ LIỆP “re ze— =E - -_—-Ặ— 
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' 
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Đường sỉnh của (Ff°) song song với Ô¿, YẾU của f* trên xUy. 
là một hình tròn, mà tàm-điềm ở (4Ô), bán kính là a, ƑP là mài. 
hình trụ tròn xoay. M= 

Hình nón K— Khi t — T[ và t = 2TT, điềm M nằm ở O0. 3 
Ö0 là điềm kép của (G). Hãy viết _ Š 
phương trình của hình nón, với 
đỉnh ở O mà đường chuẩn là (6). 
Gho X,Y,Z là tọa-độ của một điềm 
trên hình nón ấy - _ 


XP ho ĐH dời 
V401 302722 
hay là 
À\ Y ⁄ 


m== 


a (1 - cosl) — 8sint 2a 0S —. 
khử L giữa hai phương trình ấy ta 
được phương trình của K 
(K) X?-+-Y: = Z! 
"hay 'bằng chữ nhỏ : _ _ : 
Độc |xz+wr=z] 
bát hình nón K bằng một mặt phẳng tọa-độ là zo, thẳng góc với ()z, 
ta sẽ được một hình tròn, với tâm điềm trên O2, và bán kính là ]za1 Vậy 
K là một hình nón tròn xoay, trục Oz, nủa góc đỉnh là 4ño, 
f” và K đều bậc hai, vậy (0) là một đường hơi lần toàn phương, 
Tính chất đối xứng eủa'(C) 
/0x mặt đổi xửng của K và F*, cũng là mặt đối xứng của (Ô).. 
XỦy, cũng vậy. 
Vậy Ox cũng là trục đối xứng của (0Ô). 
29) Hình chiều của (C) trên mặt zOz oà Oz |hình (3) và (4)| 
_ Hinh chiều của (C)¡ trên zOx-— VÌ lề đổi xúng nên hìng ˆ 
chiều của (0) trên zOx là một cônic. Khử t giữa (iÌ) và (9), ta được: Ề 
xe=a (l+cosi) = 9a cos2~ _ Am 
_ “X8 23. 008. = 
Ấy là một parabol với trục Ox, đỉnh 0O, (hông-số a. 
Trên hình 5 chỉ có cung hữu ích BD, và tiếp tuyến BT, 
ĐT? ở B và D. 


>> 0" —¡ da % 


|~ 


XS 


%% 


x " . ./ 1ˆ L @" 
BÀI HỈNH HỌG' GIẢI ~TICH - 271 


t :Ÿn| Et--*m 


hưng này là một 'quế #cie Khử + giữa @ nï và (3) ta được: 
: ¡4+ +-1đ2(y?—z?)= 0 _ | 
Trục Ủy và 0z 1 là trục đối xứng, Điềm gốc Ø là điềm đối xứng: và cũng 
là điềm kép vớ: hai tiệp _tuyền thẳng góc, phân-giác eủa các góc tọa: -độ. 


Muốn vẽ đường uác1© nây fa số dÚng phương-trình thông-sẽ. (2) và @) 
vi những ]ẽ đối xứng !a chỉ cần cho t biến tử O đến 7, theo bằng sâu nà ày 


1/21 PS 1iợt) lùi 05, SPNION: Tag 1Ê) 
Y =2 Einw6 z1. Ó 1Ä 293) 1.Œ- >` St 
Ầ = Đa c0s t/; „|. 9 r _aV 5 vn U 


Hình này hơi giống lận lemr)tcat nhưng không phải lemnieat vì 
quáctie nảy không lượng-viên (bieirculaire). 
Dùng phép phối-eänh vẽ (C). Xem hình 5 


4ø) Tìm mắt phẳng mật ĐH) của (C) ở các điềm tương-giao 
của (C) uốt + Öz. 
a) Nhắc lại: Nến bếp tuyến ở điềm M 'của một đường guŠnh (@ lã 


¬ 
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một đường đầu ảnh thì hình eh'ếa 
m của Mlà một điểm lài sửa hình 
chiều (e) của (Ú), và tiếp tuyến lài 
Ấy là vất của mặt pháng mật-tiếp 
của (6) ở M. (Xem hình 0) 

b) Ở B, tiếp tuyến của () tháng 
cóc với Z0X, XẬY hình cbiếu (e)-của 
(0) có một đ ầm lùi ở B, B trùng với 
hình chiến của nộ. Bây B là một diềm 
lủi loại hai: điêm m đi từ O đến D, 
rồi lủi lại từ B đến O, cũng ở trên 
cung ay. Vết của mặt phẳng -mật-. 
tiếp là ðT. Vậy mặt phẳng. mật tiếp. 
là mặt phẳng-song song với Ủy vả 
chứa BT. 

e) Vi lẽ đối xứng đối với. “0x 
nên mặt phẳng ấy kliòng nhữ 0g mật- 
tiếp mà lại fhái fiếp (gặp 0) ở bốn 
điềm trùng. ) Gũag vi thế mà điềm 

lủi này:loại hat. _ 

: ủ)- Ở Ð vì lẽ đối xứng đối với ˆ 

xOy nên mặt phẳng mật-uiếp là mặt | : 
phẳng song song với Oy và chứa Dĩ" TẠP HÀ 

Mặt phẳng mật tiếp ở O Ð «+ “đứng Š 

a) Hãy xét hình chiêu (Ÿ) của (0) trên y0, và chỉ đề ý đến cành 

(C) của (0) đi ngang qua. €0 khi L5 TT. Ó là 

Sĩ: To một, điềm đối xứrg của (ý) năm trên (7) 

vậy là mật điêm uốn của q). Vậy ()y, 

phân g ác của y0? là một tiếp tuyến uốn 

%6 và sự tiếp-xúc giữa Ov và (Y) là một tiếp 

xúc bực hai, 


Lă. 


_ xuyên mặt phẳng tiếp-xúc s' v0Öx ở Ö VẬY 
_ YOx là mặt phẳng mật-tiếp ở 0. 


__©):VỈ lẽ đối-xúng, với zox, mặt phẳng 
mật-liếp của cảnh thứ hai của (0) ở Ũ 
(t= — TT) là mặt ĐK, KHNE= ` 


Đ) Xem hình chiếu thì cảnh này của () - 


k 


| ¬ 
W. -.ZNN ————— _ —=—=—_' 


= ————————————————— rz—2 T2 — 
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êm Š 
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_ Dùng phép tính _ dẫn chứng những thành tích vừa 


ly 


Vi lẽ đối xứng nên ta chỉ dẫn chứng ở bai fềm Bí =u) vã D ((= 1») 


| mà thải... Mặt phẳng BI HIẾP ở M ĐẾN hai veotơ dÑ 


Ẫ ! › 
's Re ù -†-;c0sf) 


" | 
` \3a củs t2 


ở HA. 


Sỹ - TU) 


Thao bình \œ thì: tông)! chi Sang: của HỶ là _Ð S, 


dã. * ( Ẳ và ( a3 h X 

Tự —— Ñ5II T8. 
| a£05† 
— asint l/2 

—> Mì TH 

dM 0 d c..Y 

lúc J4 d2 
1 : 


và 8ˆ M: 


_ diể 
\ — 8A60SE 
NHÍ & S3 li 
| t 
: — G65 8y 


- RA \ \Ÿ 


| Sã nắm; cÊn BT. Mặt phảng. mật- ;iếp. s0nE. s0Pg vớt, ỦY, Sẽ chứa BT. 


j0 KP = 7V) cãi ĐA, 
SN, _+> — ' 
ch, - 8đqM đ? ài ° 
dt, * q13 ạ. + : 
n.n " d ` ch 
`. 1 : í CHỈ ¿ 4: _ , l. Ả í ọ 4 % --j 
_ Si ' | r bỆ Í rà _ _ í 
$2 l năm tìên 0x, Vậy mặt pháng mật Điệp là vÙx. 


1 


10) Diên-tích mặt phẳ q nữ lr ang hình chiều của (©) trên I Qz 


_.. lẽ đối xứng chỉ đìa" 


li# ; 
¿ho 


-§ 'biến' tử — 


TT đến” “nể Chú. củ THg `. 


ƒcdy < Ô 9 kbi t biến từ Tri đẳn — in và lử ĐI đến ][; và zdy >o. 
LÊ SP \ MÀ 2. : §-Š.{j 34 


li { biểu Ì 


fG--E: đã) 


—— đ Viết , 


g2 


TẾ dua „em  lÀ 
=——= tŠ € Ệ TẾ = 38 tost 0051/; dt = 
cụ: CO0 1E CEMIE _ 


| 
ị 


£ |! 


"su. ưa 


"(cas 5; =+ (051/2) dt == 


/.. 


ý Ƒ L5 ~ 
ñ ch n: L20e? Sa | E VI về 4. 
VA=h ` F F» 
` ` ^ ¬ s 
_. s.— 1 1 
tt Ỉ 
w | 
; ~ 
` nh -mé.tễẳr=m-—-==r-muanrrnmnnnmerrriper== —m =m= _== 
TM, JÊ 
In. : 
L3: \ ị 


ta? 
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59) Cái giá của eclz- rn lốc ( gấp một đ đường Hàng cỗ- 


định song song, 0ới Oz, tr kì 
Chiếu ehuyôn-dộng trên xÓy, lâ số đợc : _ “tì Ầ 
' Xa 7= Rt085I : # 


ll 7>. Xổ | Ý„ = &sinf 


HỊ Nglta là một chuyên- dòng hình tròn chóng đều (o —= 1). Trong 
Ẵ | sự chuyền động ấy độ gia - tỐc tiếp - tuyến Lriệt liêu, và veeLớ gia- 


l ố lỗe §ẽ luôn luôn gặp làm điềm AÁ của 
lÌ: hình trỏn. Ýeclz gia-lôo mÁ là hình X~ 
NHẬT | \ chiêu sia-lốc Mự vậy MỸ SỐ _ gặp 
“IÑ) đường song song, với (2 mà vết ở Á. 
l so) a=— Thô-ltích của lập - thề 
| (hình 7) 
lý Vị - lẻ - đỏi xứng nến 
lÍ V 
lỶ PSDE ÀW ĐỆ VÑ:-+ Ÿ:/Xd 
Ỉ „ là nửa HÍnh tròn A có gel gạch 
Ỷ Biến qua Llụa-độ độc-cực : | _ k, | 
Ị V f 7T ĐA 00s - 
1 )°. XS. | n Ộ Ï 1 
l Piện N § KV TU A ca g Đp Ệ, @?d@ 
TỆt 7X/3 a9 $ ƒ" 7 
ti vi Na9 cóa3,4 ® đa = *a I3 x"y hỆ Ị j C0& ö NhyA.2 “Tổng 
ñ Ũ M) su ũ 4 H) 
lhh | TS <— 44 
lì _ bá a3 
lÍ | ViẠi II 
C1:‹c#-SV)S | | 
Mi b). Lập thê. này nằm treng một mật hình ở vả hai mặt hình nón. 
li bảng nhau, —~ 
lÍ __ Điện tísh TẾ mặt hình trụ (hinh 1). 
} l _ 'Theo nghĩa bình-họe eủa thông số 1, thì ds puần-tử cung . trên. vùng 
II À là đds = vi MẺ sẽ là phần-1Ú: diện tích | 
l5 + | bị với Tô 
l du Hi E xỆ« soát) ndŸ = 24? 003> đi < 4a” ^ SI1S 
lŸ : —- nể) bj sẻ 
kì : 


——:_-na—= —m 


lÌ SP pin 16 a? 


" ` " KG 
BÀI HÌNH - HỌC GIẢI TIỀN 


Diện-tích của mặt hình BS 2n. 


_Ta sẽ dựa vào hai điều sau Bây ? 
— Vòng (A) là bình chiếu thẳog góc của mặt hình nón aY- 
— Mặt hình nón ấy thuộc về mòt bình nón tròn xoay có frụe thẳng: góc 
ˆ Í với mặt phẳng của vòng (À). Một mặt phàng tiếp-xúc nào của mặt bình nón 
lấy cũng làm một góc 429 với xÓ. HH lí . 
lay xét phần-lử dỐ giới bạn bởi hai đường sính rắt gần, và:d@?- 
hình chiếu của dế” trên x0y. _ Jn 2 ñ _ 
d@” = d ố 00s 4ö° .dØG = V2 dó, 
d5— — V7 không đồi và độc lập đối với vị-trí của d6 - 


dế” 
Vậy lấy tich-phân và nhớ ràng: Ệ đế? = TÌa? (diện tích œủa hình 


Vày 


“tròn À). ta' được. 


——— 


—— 


ì KT 4U V | ki 


ĐANH TỪ KROA -HỌC ˆ 


&‹- 


Biquudraf que :~ đường bai lần toằn phươt# 
Quariique bicircnlaire : quáctic lượng - viên 
Point dinfledxion:~ điềm uốn 


_ Ósenlateur : . - mÃt - liếp 

_ | Suroseulafeur : thái - tiếp 

| TS —> _ 

§uppor! de V : gi giá của Ý 


— Trong bài góc qw> thay bằng chữ o9. 


—_—_—trrmOEcm=e. - TVrd"x.-^e= = — 
í 
-. ! LÝ - 
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——— T7 an na nụ. .SD. LNG 5j '8 uc 
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Sau này xin tóm m những đại-eương. 
của các đầu bài na kỳ thi nà V : 


HN Giải tích - Phi nginuŸ vi cài bậo hai, đúng cấp nhất 
ad) Tìm đường tích-phân bằng (ách đòi biền số 
b) Tíoh-phân bằng cấp số Tân 

I5 Hình Fọe giải tích bì) Ấï 


lÌ a) Khảo xét một đường gh*nh (hai lần loàn phương) DƯ 
lÌ Hinh chiếu trên (ác mặt tọa độ. Mái phẳng mật- -tiếp. 
| ,L Biện-tÍch và thBủch' < --- ñ 

lÌ Cơ: học Xi TÀI Kông 


w 


Í ä) Chuyển động (khốt g cọ xát) một điềm nng Lrên một. parabol, 
| Trục của parabol ấy đứng thẳng và chiều lõm qnay về trên. 


b) Fhuyên động tÍ đối của điềm ấy khí parabol xoay chung quanh 
('U0 của nó, 


Tính số Ihp 
trải một phương-trình siêu-việt và bàng số. 
a) phép lặp (teration), 

NỈ |) Dh: bị NIU Vộ vả Mau ton 


' h h : ụ) TÌY túi lAñn Ì . ị .. Ï 
ắ FỊ : ' # 


b ' t0 (; ! 1" ' LII 1 
Í h .. 
| \ \ 
| 1 /l Ẫ ì 
Ñ 
HÌ' Í 
4 ] (| G | 
\ HH 
li T 4 
N 
_ ` h› | 
“ị 
| lÌ | Ì 
| 
th* 
| 
ự 
.. 
| NỈ \ 


% “4 xảy 
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LÒ ĐÚC CÂN - VĂN 
: _= Fị : 
CHỦ NHÂN 
há - Vang -Câa, Kỹ sư tối nghiệp Á &M, 
Trần. Văn - Vân, Tối nghiện HH E. C. 


_ CHẾ TẠO MÁY MỐC BÂNG KIM KHÍ 


NHÀ MÁY _: — GIẦY NÓI 
SỐ 168 phò Pétrus l(ý số 80.200 
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LẤP MÁY NHỎ TRONG BỔN MƯƠI TÁM GIỜ 
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y-sr Hoàng - Văn = Nhúc 


Số. 18, Phỗ  Gia- Ngư nữ Ha-noi 
Uiây nẻi số 6 - 78 
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TỒNG PHẤT HẦNH HO KHẮP ĐÔNG-DƯƠNG 


ĐẤT THẮP ĐÈN CỦA NHÀ MÁY 
NA. LẺ chê 2 tàn (Laogson} 
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Nhà mmắy làm điện ở Hanoi Haiphong 
và Í'ort Ba yard 


PHÁT ĐIỆN ĐI 0ÁC TINH MIỄN HẠ- 
DU ĐẤU KỲ VÀ: QUANG  0HẦU ~ VẤN 
ĐẶT ĐIỆN ĐỀ THẤP ĐÈN: VÀ GHAY 
“CÁO THỦ MAY: ĐỌNG - UƠ,' MÁY LÀN 
LẠNH, MÁY LÀM NUÚU ĐÁ, MAY QUẠT ` 
¬ 
_Bán các thứ : ˆ _ 
ĐỀN.— MÁY QUAT -~- ĐỘNG-CƠ ~ DIÊM 


ĐIỆN — MÁY NƯỚU ĐÁ —-BẾP ĐIỆN 
MÁY BUN NƯỚC “TÂM VY: V. 
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